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Posebna izdanja ANUBiIH CCVII, OPMN 28

PREDGOVOR

Ova knjiga bi, kroz pri¢u o nasim prvim matematicarima, bila i reminiscencija
na studij i moj susret, a zatim rad i vrijeme provedeno s nasim matemati¢arima
koji su ve¢ bili ili su kasnije postali akademici, vrijeme kada sam uce¢i od njih, a
zatim i rade¢i sa njima, osjetila radost nau¢nog istrazivanja i zahvalnost da su mi
pokazali ljepotu matematike i nau¢nog stvaralastva. Za njih se moze re¢i da su bili [O)
luConose 1 pioniri matematike u Bosni i Hercegovini, a da je njihovo djelo oznaci-
lo pocetak jedne epohe u razvoju matematike i novog — modernijeg nacina rada.

Pocecu rije¢ima naseg velikog nobelovca Ive Andrica: Gdje je svjetlost nauke
potrebnija, nego u jednoj maloj zemlji ? i dodati, a gdje je njena lu¢ najsjajnija i
najjace sija, nego u hramu nauke — Akademiji nauka.

Najprije obrazovanje, a zatim i nauka su poceli da se intenzivno razvijaju kroz
Univerzitet, a poslije Drugog svjetskog rata su se otvarali univerziteti u svim
bivsim republikama, ukoliko ve¢ nisu postojali. Univerzitet u Sarajevu (1949) bio
je prvi u SRBiH i peti u Jugoslaviji.

U formiranju visokog obrazovanja, a zatim i Univerziteta u Sarajevu, posebno
Filozofskog fakulteta i Katedre za matematiku iz kog je kasnije izrastao Prirod-
no-matematicki fakultet i njegov Odsjek za matematiku, vaznu ulogu je odigrala
prof. Vera Snajder, koja je okupila postoje¢e matematicare i poslala mlade mate-
maticare u najjace naucne centre u Evropi da uce. Inace, spomenucu da je komplet-
na prva postava nastavnika Katedre za matematiku poticala iz cuvene Beogradske
Skole matematike Mihaila Petrovica Alasa, pa tako i vecina prvih akademika, sa
izuzetkom V. Peric¢a i F. Vajzovic¢a koji su bili zagrebacki daci Pure 1 Svetozara
Kurepe. Zalaganje prof. Vere Snajder za nauéni rad u oblasti teorijske matematike
privuklo je paznju i brojnih studenata. 7
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Matematicari akademici — Uvod za knjigu Matematicari — akademici

Ovom knjigom zelim da otrgnem od zaborava svoje drage profesore i ucitelje
koji su bili prvi matematicari, a postali su i prvi akademici — matematicari. Bili su
to akademici Mahmut Bajraktarevi¢, Manojlo Maravi¢, Branislav Marti¢, Fikret
Vajzovié i Veselin Peri¢. Ali, u uvodu knjige spomenuéu i profesore Veru Snajder
(rod. Popovic) i Sefkiju Raljevica, koji su, takode, odigrali vrlo zna¢ajnu ulogu u
formiranju Univerziteta i utemeljenju studija matematike.

Biografije akademika matematicara su obicne i jednostavne kao i kod svih stva-
ralaca. Potrudila sam se da ih ozivim, da pored pri¢e o nau¢nom radu ispric¢am
kratko i ponesto o svakome od njih, uglavnom svoja sje¢anja, da prepricam razgo-
vore koje sam vodila sa njima, a bilo ih je, s obzirom da sam bila asistentica aka-
demika Mahmuta Bajraktarevica i Fikreta Vajzovica, ali i prof. Sefkije Raljevica,
doktorantica akademika Manojla Maravica i magistrantica akademika Veselina
Peric¢a. Od njih petorice nije mi predavao samo akademik Branislav Martic.

Rijetki su danas autori koji se povlace u samocu i tiSinu smatraju¢i da njihovo
djelo treba da savlada iskusenja vremena dok ne nade mjesto u vjecnosti, ako ga
stvarno nade, jer je matematika kojom su se oni bavili, kao i ve¢ina njihovih uce-
nika, apstraktna — teorijska nauka. Ako jo§ ima takvih pregalaca i zanesenjaka, a
nadam se da ima, onda je to stoga Sto je generacija nasih ucitelja, u koje spadaju i
akademici, koji su zauzimli istaknuto i Casno mjesto, znala da govori ne samo za
svoje vrijeme, nego i za buduénost.

® Ovom prilikom Zelim da se zahvalim svima koji su, na bilo koji na¢in doprini-
jeli da se ova knjiga pojavi, u prvom redu Federalnom ministarstvu obrazovanja i
nauke, Sarajevo koje je finasiralo njeno objavljivanje. Osim toga, posebnu zahval-
nost dugujem recenzentima — uvazenim kolegama akademiku Dejanu Milosevicu
i prof. dr Mirni DZzamonja, profesorici na Université Paris I (Panteon, Sorbonne),
koja je i ¢lanica Matematickog Instituta Ceske Akademije Nauka u Pragu, kao i
lektorici prof. dr Milanki Babi¢. Medu one ¢iju pomo¢ smatram posebno drago-
cjenom spadaju svakako i dipl. ing. Nino Hasanovi¢ kojem dugujem zahvalnost
za dizajn korica knjige i Rasim Kovacevié, dipl. matematicar koji je zasluzan za
uredenje teksta.

U Sarajevu, juni 2023. godine Mirjana Vukovic¢
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UVOD ZA KNJIGU MATEMATICARI —
AKADEMICI

U svijetu postoji pravo cudo — to je Matematika, bozanska,
kraljevska nauka, carobni izum ljudi, stvoren na vrhu uma i na
vrhu pera. Ova cudesna nauka posjeduje magicno svojstvo da
predvidi nepredvidivo i da poveze nepovezano. Zadivljuje svo-
jom magicnom i misticnom sposobnoscu pogadanja svojstava i
pojava. — Akademik Anatolij L. Buhacenko

Cilj ove knjige je bio ne samo da se bolje upoznaju i otrgnu od zaborava
bosanskohercegovacki matematicari koji su postali prvi ¢lanovi Akademije nauka
i umjetnosti Bosne i Hercegovine nego i da se, u isto vrijeme, na izvjestan nacin,
kroz pricu o njima predstavi i istorija bosanskohercegovacke matematike, jer su
prvi akademici bili ujedno i najuspjesniji medu prvim bosanskohercegovackim
matematiCarima, a iza sebe su ostavili svoje radove, svoja djela neprolaznog
znacaja, na ¢ijim je stranicama ispisana istorija naSe matematike.

Ideja da zajedno napisemo knjigu o akademiku Manojlu Maraviéu potekla je
od kolege i prijatelja akademika Viatka Doleceka: kao student bio je demonstrator
prof. Maravica, a ja njegova doktorantica. Prihvatila sam odmabh, ali sam rekla da
bih, u knjigu, ukljucila i akademika Mahmuta Bajraktareviéa, ¢ija sam bila asis-
tentica i kojeg sam naslijedila na Kompleksnoj analizi. Sretna sam, a osje¢am i
olaksanje, jer sam realizovala nas plan, pa tako na§ dogovor nije ostao samo slovo
na papiru, tim prije jer Vlatko nije vise medu nama, a posebno i zbog toga §to sam
u knjigu ukljucila jos tri akademika: Branislava Martic¢a, Veselina Peri¢a i Fikreta
Vajzovic¢a, dakle sve do sada izabrane akademike matematicare, osim sebe.

2010 Mathematics Subject Classification: 01-XX, 01Axx, 01A70
Key words and phrases: History and biography, History of mathematics and mathematicians
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Matematicari akademici — Uvod za knjigu Matematicari — akademici

Za drustvo u cjelini, a posebno za mlade generacije, vazno je da znaju kako
se razvijala matematika i koliko je bila vazna uloga prvih matematicara za razvoj
matematike kod nas, a s obzirom na to da je matematika fundamentalna nauka —
baza skoro svih nauka, koliko je znacajnu ulogu imala u razvoju nauka uopste, pa
tako 1 univerziteta.

Sta bi se jo§ moglo re¢i o matematici, osim da je matematika i jedna od najstarijih
nauka, nauka koja se studirala i na prvim univerzitetima, na kojim se, pored prava
i teologije, obavezno izucavala i filozofija, u koju je bila uklju¢ena i matematika.
Dobro je poznato da su prvi filozofi bili i matematicari, a matematicar Edvard
Vladimirovic¢ Frenkel (clan Americke akademije umjetnosti i nauke — AAAS) ide i
korak dalje. U svojoj knjizi The heart of Hidden Reality (Basic Books, 2013) kaze
da je matematika dio naSeg kulturnog naslijeda, kao $to su umjetnost, knjizevnost,
muzika — s ¢im se i ja slazem.

Bio je to period poslije zavrsetka Drugog svjetskog rata, vrijeme kada se ubrza-
nim tempom i sa puno entuzijazma radilo na obnovi ratom porusenog i izgradnji
novog, pravednijeg drustva — drustva po mjeri ¢ovjeka, vrijeme kada su postav-
ljani temelji 1 univerzitetd. Osnivanje Univerziteta u Sarajevu, 2. decembra 1949.
godine, predstavljalo je znacajan korak u razvoju obrazovanja, nauke i kulture
Bosne i Hercegovine. U sastav Univerziteta usli su Visa pedagoska skola (1946),
Medicinski i Pravni fakultet (1947), Poljoprivredno-prehrambeni fakultet (1948)
i Tehnicki fakultet s gradevinskim i arhitektonskim odsjekom (1949), a naredne

® godine, uredbom Vlade SR BiH od 14. februara 1950. godine, osnovan je i Filo-
zofski fakultet sa dva odsjeka: humanistickim i prirodno-matematickim.

Prve matematicare u Bosni i Hercegovini, nazvacu velikanima u matematici, i
pored toga $to se ta rije¢ u nauci ne ¢uje ¢esto. Navikli smo na velikane u umjet-
nosti, u sportu, ali ne i u nauci, iako se i oni, s obzirom na znacaj i ulogu koju ima
nauka na razvoj cjelokupnog drustva, slobodno mogu nazvati velikanima.

Medutim, nepravedno bi bilo govoriti o razvoju matematike u BiH i bosans-
kohercegovackim matemati¢arima akademicima, a ne spomenuti Veru Popovic
Snajder. Tako ona nije postala akademik, njena zasluga za razvoj obrazovanja u
oblasti matematike, pa tako i same matematike, jedne od najstarijih i najapstrak-
tnijih nauka, kao i njen doprinos razvoju obrazovanja na svim nivoima, ukljucu-
juci univerzitetsko obrazovanje i sticanje doktoratd, pa, prema tome, i stvaranje
buducih akademika, bili su ogromni.

Inace, o onima koji su ucestvovali u ,,udaranju temelja* za razvoj matematike
kod nas, vrlo malo se zna. U vrijeme kada su oni zivjeli, radilo se puno, pricalo se
malo, a pisalo jo§ manje i niko, bas niko, nije pricao sam o sebi, niti isticao svoje
uspjehe i zasluge.

S obzirom na to da je Vera Popovi¢ Snajder imala vrlo vaznu ulogu u obrazo-
vanju i usponu prvih matematicara, pa tako i akademika, najprije ¢u rec¢i nesto o

10 njoj. Rodila se u gradanskoj porodici 4. februara 1904. godine, u Reljevu, nado-
mak Sarajeva, u porodici u kojoj je ve¢ postojala tradicija dobrog obrazovanja.
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Njen otac dr Tomo Popovié bio je u to vrijeme profesor i rektor pravoslavne Bo-
goslovije, a majka Milica Popovié (rod. Cajkanovic) rodena je u uglednoj beo-
gradskoj porodici. lako je u Beogradu zavrsila Visu djevojacku skolu s ,,odlikom*
i ,,nagradom kraljice Drage®, nakon udaje i dolaska u Bosnu, rada troje djece i
posvecuje se njihovom odgoju. Tako najstarija kéerka Vera postaje profesorica
matematike, mlada Nada doktorica, a sin Ljubinko sudija.

Neobic¢nost djevojcice Vere bila je uocena ve¢ od malena. U vrijeme, kada je
djevojCicama bilo zabranjeno da se Skoluju, ona je pokazivala interes za knjige i
Skolu. Tako se poslije osnovne Skole ova nadarena djevoj¢ica nasla najprije kao
,privatni®, a zatim ,,javni* dak u klupama Sarajevske Velike skole (kasnije Prva
gimnazija), zajedno s dje¢acima i samo ponekom djevojcicom.

Velika skola, danas

Prva gimnazija u Sarajevu,
otvorena 1879. u vrijeme
Austrougarske monarhije

Kapetan Misino zdanje

u Beogradu,

na kom je isprva bio
lociran Filozofski fakultet

11
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Po zavrsetku gimnazije, odlucuje se za tezak put za djevojku onog vremena,
da studira matematiku, iako je tada bilo neobi¢no da djevojka uopste Zeli da ima i
gimnazijsko, a kamoli univerzitetsko obrazovanje. Odmah po zavrsetku gimnazi-
je, Skolske 1922/23. godine, Vera Popovic¢ se upisuje na studij matematike — gru-
pa: matematika, fizika i nebeska mehanika, na Prirodno-matematickom odseku
Filozofskog fakulteta u Beogradu, koji je u to vrijeme bio smjesten u Kapetan
Misinom zdanju, gdje je danas lociran rektorat Beogradskog univerziteta.

Po zavrsetku studija, Vera se ne zaustavlja. Ona Zeli da i dalje uci i, u zelji da
Sto vise nauci, poput rijetkih Zena u ono vrijeme u svijetu nauke — Sofije Kovaljev-
ske 1 Marije Sklodowske-Curie, koje su kasnije postale ¢uvene naucnice — i ona
krece u svijet. Nakon zavrSetka studija i kratkog angazovanja na Prvoj gimnaziji
u Sarajevu, dvoume¢i se izmedu Gottingena 1 Pariza — dvaju, u to vrijeme, najcu-
venijih i najjacih matematickih centara u Evropi i svijetu, iako je imala preporuku
za Njemacku, potpisanu od dvojice velikana Beogradske skole matematike: Mi-
lutina Milankovica i Antona Bilimovica, kao stipendista Francuske viade odlazi
u Pariz, na tek otvoreni Institut ,,Henri Poincaré¢*, na kojem provodi tri godine.

an et Ealyrader Uzive

frlecn iduesy Tvpieius

A Eonbn K

Vera Popovic¢ (1904-1976) na Institutu Preporuka koju su Veri Popovic¢
“Henri Poincaré*, 1929-1931. napisali M. Milankovié¢ i A. Bilimovic za
odlazak u Njemacku

12
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Tokom boravka u Parizu, u pocetku radi u Laboratoriju novoosnovanog Insti-
tuta ,,Henri Poincaré* i ucestvuje u radu nau¢nog seminara.

Posebno znacajno je istac¢i da je u tom periodu Vera Popovi¢ u cuvenom Kon-
trandiju (Comptes Randus) — nau¢nom Casopisu Francuske akademije nauka, ob-
javila nauéni rad O prosirenju metode Hele Shaw na ciklicka kretanja (1931).

Znacaj tog rada je utoliko vedi jer je to ujedno bio i prvi nau¢ni rad u oblas-
ti matematike, koji je objavio autor roden u BiH — u tadasnjoj Austrougarskoj
monarhiji [L: 14, 31].!

Vera Snajder —

Jedina Zena naucnica s
kolegama ispred
Instituta Henri Poincaré
1929. ili 1930. godine.

Institut Henri Poincaré
ovako izgleda danas:
osnovan je 1928, godine,
na inicijativu E. Borela i
G. Birkhoffa

1 Lje oznaka za literaturu

13
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Rad Vere Popovié: Sur [’existension de
la methode de Hele Shaw aux mouvemnts
cycliques,

C. R. de I’Académie des Sciences, Paris,
T 192 (1931), pp. 1703-1705.

lako joj je nuden angazman u
Ministarstvu vazduhoplovstva Fran-
cuske, ona radije prihvata ponudu za
rad, u svojstvu honorarnog saradnika,
u Laboratoriju za hidrodinamiku na
Sorboni (Sorbonne, Université Paris
IV), gdje ostaje do septembra 1931.

Za razliku od Marije Sklodowske
(= Curie) koja je svog Pierra nasla u
Parizu i ostala u Francuskoj, po Veru
Popovié (— Snajder) je njen Marcel
dosao u Pariz. Tako se u Parizu udala
za dr Marcela Snajdera, kolegu iz Sa-
rajeva, najmladeg doktora Zagrebac-

kog sveucilista, koji je bio ne samo izuzetno obrazovan i briljantan profesor (filo-
zofije i matematike) nego i harizmati¢na li¢nost. Bio je zasluzan da se u Sarajevu

pojavio Kantov Vjecni mir.
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Sreéa u porodici Snajder nije trajala dugo. Tamni oblaci fasizma nadvijali su
se nad Evropom, tako da su se na udaru nasle obje porodice i Popovi¢ i Snajder.
Ustase odvode Marcela, kao Jevreja i ljevicara u zatvor, odakle je transportovan
u ustaski logor na Pagu, gdje je posljednji put viden, a Veru s majkom i malenom
kéerkicom izbacuju iz stana. Poslije toga Marcelu se gubi svaki trag i to za sva
vremena. Tako je ideja Kantovog Vjecnog mira, u koju je Marcel Snajder toliko
vjerovao i zagovarao je, kod nas ostala samo mrtvo slovo na papiru.

Ni loSe zdravstveno stanje, ni duboka li¢na tragedija, ni brojne obaveze i bri-
ga o malenoj kéerkici Milici i majci, nisu sprije¢ili Veru Snajder da se poslije
herojskih i tragi¢nih zbivanja u nasoj zemlji i pobjede nad fasizmom, u kojim
je 1 sama bila aktivan sudionik,
uklju¢i s puno entuzijazma u
borbu za obrazovanje i pravedni-
ji 1 bolji Zivot. Ona poslije oslo-
bodenja stavlja sve svoje fizicke
1 umne sposobnosti u sluzbu ra-
tom porusene domovine. U junu
1945. godine je postavljena za di-
rektoricu Druge zenske gimnazi-
je; u martu 1946. postaje jedan
od prvih profesora matematike
na Visoj pedagoskoj Skoli u Sa-
rajevu, a u novembru 1947. go-
dine je postavljena za savjetnicu
u Ministarstvu prosvjete, gdje je
radila na obnavljanju rada Skola i
rjeSavanju kadrovskih problema.
U junu 1948. godine vratila se na
Visu pedagosku skolu.

Ipak najznacajniju ulogu imala je 1950. godine, kada je ucestvovala u podi-
zanju Univerziteta i osnivanju Filozofskog fakulteta u Sarajevu, a narocito u stva-
ranju i organizovanju njegove Katedre za matematiku. U martu 1950. godine,
potvrden je njen izbor u zvanje vanrednog profesora, a Skolske 1950/51. zajedno s
docentima Mahmutom Bajraktarevi¢em i Sefkijom Raljevicem prvi put organizuje
studij matematike u BiH. Skolske 1951/52. godine izabrana je za dekana Filozof-
skog fakulteta i tako usla u istoriju kao prva Zena dekan, i to ne samo u BiH nego
i u cijeloj Jugoslaviji.

Kao sto smo ve¢ rekli, bilo je to vrijeme kada su osnivani prvi fakulteti u Sara-
jevu, kada su udarani temelji Sarajevskom univerzitetu.

Dugi niz godina profesorica Vera Snajder ostaje na &elu Katedre za mate-
matiku. Bio je to period borbe za formiranje Prirodno-matematickog fakulteta, u
prvom redu vezane za obezbjedenje fakultetskog prostora. U tome je prof. Snajder
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Potpisi ¢lanova Komisije za Instituti za fiziku i hemiju, a zapravo
prijem zgrade Instituta na kojem je Prirodno-matematicki fakultet s odsjecima za
potpis Vere Snajder pod brojem 2 fiziku, hemiju i matematiku

takode odigrala znacajnu ulogu, o ¢emu svjedoCi njen potpis o primopredaji no-
vosagradene zgrade Instituta u koju se, pored fizike i hemije, uselila i matematika.

Tako 1960. godine Katedra za matematiku Prirodno-matematickog odsjeka
Filozofskog fakulteta prerasta u Odsjek za matematiku Prirodno-matematickog
fakulteta, u koji je Vera Snajder ugradila veliki dio svog truda i rada.

Povezujuci Odsjek za matematiku s nau¢nim krugovima u zemlji i inostranst-
vu i $aljuéi mlade kolege na $kolovanje u inostranstvo, Vera Snajder je doprinijela
razvoju nau¢nog podmlatka iz matematike na Odsjeku za matematiku i na Univer-
zitetu. O skolovanju mladih u matematic¢koj nauci, u to vrijeme, nije niko brinuo
tako nesebi¢no kao $to je ona. Moze se reci da je bila spiritus movens bosansko-
hercegovacke matematike i1 da je snazno doprinijela njenom razvitku.

Neprocjenjiv doprinos razvoju matematike Vera Snajder dala je 3aljuéi svoje
kolege na cuvene univerzitete: Fikreta Vajzovica na Moskovski drzavni univerzitet
(MGU), poznat kao Lomonosov, Veselina Perica u ¢uvenu Skolu algebre Emmy
Nother, u Gottingen, dok je Mahmut Bajraktarevi¢, takode njenom zaslugom,
otiSao na parisku Sorbonu, gdje je trebalo da se sama vrati da zavr$i svoj davno
zapoceti doktorat.

Tako su matematicari iz Sarajeva, zahvaljujuéi prof. Veri Snajder, otisli da
stiCu znanje na najznacajnijim evropskim univerzitetima, a Sarajevo je polako,
ali sigurno pocelo da hvata korak s drugim jugoslovenskim centrima u kojim se
matematika pocela razvijati puno ranije.

lako je Veru Snajder zlokobna sudbina sprije¢ila da postigne uspjeh Marie
Curie, u nau¢nom smislu, ja ¢u je nazvati naSom Marijom Curie, s obzirom na to
16 da je dala ogroman doprinos razvoju matematike kod nas i usla u istoriju, ne samo

anu monografija FINAL PRINT.indd 16 @ 6/16/2023 1:56:53 PM



B [ [ ] ] ® | BT | | [

Posebna izdanja ANUBiH CCVII, OPMN 28

Prof. Sefkija Raljevié
Mostar 1909 — Sarajevo 1975.

kao prva zena s diplomom profesora matematike u BiH
nego i kao Zena koja je nosena zeljom za znanjem otisla u
daleki Pariz — prestolnicu nauke, gdje je objavila svoj prvi
naucni rad iz matematike, koji je ujedno bio i prvi naucni
rad koji je objavio autor roden na prostorima BiH (1931)
[L: 14, 31]. Osim toga, izborom za dekana Filozofskog
fakulteta u Sarajevu (1951/52) usla je u istoriju kao prva
zena dekan u BiH, ali i kao prva dekanica u Jugoslavi-
ji. Time je njeno ime velikim slovima ugradeno u istoriju
bosanskohercegovacke matematike i nauke uopste.

Tamo gdje je stala Vera Snajder, produZio je njen nesto
mladi kolega Sefkija Raljevié, vrinjak i kolega sa studija u
Beogradu Mahmuta Bajraktarevica, profesora ¢iji sam ta-
kode bila asistent na Geometriji Lobacevskog i Geometrij-
skim preslikavanjima. Njega na doktorat nije slala prof.
Vera Snajder u inostranstvo. Doktorirao je u Beogradu, na
Srpskoj akademiji nauka (SAN, 1955) kod svog profesora
sa studija, cuvenog Jovana Karamate, koji je u to vrijeme
bio ,,najjaci“ matematicar na prostorima bivse Jugoslavije
i ne samo sljedbenik poznate Beogradske skole matema-
tike nego, moglo bi se reéi, i jedan od nasljednika Mihaila
Petrovica Alasa, njenog utemeljitelja.

Zanimljivo je spomenuti da je Sefkija Raljevi¢ u svom
radu Sur une droite et sur un segment caractéristique
dans les polygones des zéros des polynomes, objavljenom
u Zborniku radova Matematickog instituta SAN (1953,

35 (3), 89-94), pokazao da je jedna teorema cuvenog M.
Mardena nekorektna u svom iskazu. Da nisu vodili brigu
o vy Ko oo oko organizacionih pitanja i problema Fakulteta, uvjerena
sam da bi i Vera Snajder i Sefkija Raljevi¢, ¢ija je misao
bila izbrusena blistavom inteligencijom, kao i njihov kole-

ga Mahmut Bajraktarevi¢, postali akademici.

Doktorska disertacija (separat)
Sefkije Raljevic¢a, SAN Beograd, 1955, 17
mentor akademik Jovan Karamata
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Mahmut Bajraktarevic,
Vera Snajder i Sefkija
Raljevi¢ sa studentima,
u vrijeme kada je
Katedra za matematiku
bila locirana na
Bascarsiji.

I na kraju, ma $ta rekli o Veri Snajder, ne¢emo pretjerati. Sta sve ta Zena nije
radila ? Bila je velika uciteljica, pokreta¢ i organizator studija za matematiku,
borac da taj studij bude $to bolji, organizator i jedan od osnivaca Prirodno-mate-
mati¢kog fakulteta. Mozemo slobodno reéi da je Vera Snajder, svojim radom i
doprinosom, obiljezila cijelu jednu epohu.

Kao ¢ovjek i nastavnik bila je veoma stroga prema drugima, ali isto tako i
prema sebi. Trazila je znanje, nije voljela povrSnost i neznanje, niti je imala ra-
zumijevanja za nerad i izbjegavanje obaveza. Ne bi se, medutim, moglo re¢i da je
narocito bila sklona pedagogiji i metodici nastave matematike. Njeno ¢vrsto uv-
jerenje bilo je da nastavnik matematike prije svega mora biti dobar matematicar.

Ne znam koliko je mogla biti sretna, ali je sigurno da su je poslije tragicnog
gubitka supruga, pored kéerke Milice, ¢inili sretnom samo matematika, Odsjek
za matematiku, njene kolege i izuzetni studenti, ¢ijim se uspjesima neizmjerno
radovala i o kojima se njezno brinula.

lako se rijetko smijesila, 1 sada pamtim njen smijeSak kada mi je, nakon ispita,
upisivala u indeks ocjenu deset, koju je, inace, vrlo rijetko davala.

Jednom me je povela u biblioteku da kaze bibliotekarki da mi da Van der
Waerdenovu knjigu Moderna algebra, koja je smatrana prvorazrednim udzbe-
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nikom koji bi svaki buduci algebrista trebalo da proucava. Ta izuzetna knjiga,
koju je Van der Waerden napisao prema biljeSkama sa predavanja svojih cuvenih
ucitelja Emmy Nother i Emila Artina, odisala je Nétherinom originalnoscéu i Arti-
novom jasnoc¢om kojima je on kao autor dodao svoj izuzetan dar za sintezu.

Vera Snajder, opéinjena matematikom od malena, u zanosu bi nam na preda-
vanju, govorila: ,,Djeco, racionalna mehanika nije fizika, to je, djeco, primjenjena
matematika.*

Za nju je matematika bila sve: i ,,knjiga prirode je bila ispisana jezikom
matematike” (G. Galilej), a 1 ,,pojedine naucne discipline su dosezale onoliki ste-
pen naucnosti kolika je bila njihova potreba za jezikom matematike* (I. Kant).

Uvijek ¢u se sjecati naSeg posljednjeg susreta u bolnici, kada mi je nakon moje
posjete — za vrijeme mog dolaska za novogodisnje praznike iz Moskve, gdje sam
bila na studijskom boravku — oprastaju¢i se od mene, dugo mahala, Salju¢i mi
poljupce. lako tesko bolesna, odbijala je dijalizu koja joj je jedina mogla produziti
zivot, ali 1 patnju. Time je, naravno, ubrzala svoj odlazak.

Napustila nas je jednog zimskog februarskog dana, ubrzo poslije moje posjete,
tiho 1 bez vapaja. Zakoracila je u vjecnost da se pridruzi svom dragom Marcelu.

Ovu knjigu zavrSavam s ljubavlju i s velikim poStovanjem prema mojim
dragim profesorima i uciteljima. Bila je velika privilegija i ¢ast biti studentom
velikih ljudi i izuzetnih nauc¢nika, koji su ne samo bili prvi matematicari nego i
prvi akademici, koji su nas, svoje studente, s velikom ljubavlju uveli u oCarava- [O)
juéi svijet matematike. Kao $to sam ja ponosna na to §to sam bila ucenica takvih
velikana, uvjerena sam da bi i oni bili ponosni $to sam ja, kao prva Zena, izabrana
u Odjeljenje prirodnih i matematickih nauka Akademije nauka i umjetnosti Bosne
i Hercegovine i $to sam produzila njihovim putem — tamo gdje su oni stali.

Mirjana Vukovié

19
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m - 5 Mahmut Bajraktarevi¢

(Sarajevo 1909 — Bugojono 1985)

Mahmut Bajraktarevi¢ je bio ne samo prvi doktor matematickih nauka iz BiH,
nego je doktorat stekao na Cuvenoj pariskoj Sorboni. Nau¢nim istrazivanjima,
kojima se bavio u svojim radovima, udario je temelj matemati¢koj analizi u BiH.
Bio je jedan od malobrojnih matematicara s kojim je po¢eo razvoj matematic¢kih
nauka kod nas, a po rezultatima koje je postigao, bez sumnje, i jedan od najistak- @
nutijih matematic¢ara u Bosni i Hercegovini kojem je pripadalo veoma istaknuto
mjesto 1 u jugoslovenskoj matematici.

Medutim, $to se ti¢e njegove biografije, koja predstavlja obaveznu sadrzinu
svakog zivotopisa, postoje samo nepotpuni i oskudni podaci, nedovoljni da ras-
vijetle znacajnu li¢nost kakva je bio akademik Mahmut Bajraktarevi¢. Kao da je
smatrao da su za njegovu biografiju dovoljne samo bibliografske jedinice njegovih
naucnih radova.

Da bih upotpunila podatke, do kojih sam dosla sama, najprije kao studentica,
pa dugogodisnja bliska saradnica — asistentica i kolegica prof. Bajraktarevica koja
ga je naslijedila na predmetu Kompleksna analiza, a zatim i$¢itavanjem njegovih
referata i dosijea, kako fakultetskih, tako i onih iz Akademije nauka i umjetnosti
Bosne i Hercegovine, za pomo¢ sam se obratila njegovoj kéerki prof. dr Hasi
Bajraktarevié-Dobran 1 tako saznala ono §to se u njegovoj sluzbeno zabiljezenoj
biografiji ne navodi.

Mahmut Bajraktarevic¢ je potomak dviju starih sarajevskih porodica: sin Mu-
hameda — Muharema Bajraktareviéa, koji je nestao u Prvom svjetskom ratu, i
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godine. Realno

3. zdesna, Sarajevo,
1927.

Hase Bajraktarevié¢, rodene Porca. Roden je 22. decembra 1909. godine u Sara-
jevu, u kojem je proveo cijeli svoj zivot, i to u porodi¢noj kuci u starom dijelu
grada. Preminuo je iznenada, 13. aprila 1985. godine u Bugojnu, gdje je boravio
kao pocasni gost organizatora XXVII takmi¢enja mladih matematicara — u¢enika
srednjih $kola Bosne i Hercegovine.

Njegova majka Hasa, udovica, uloZila je puno truda da njena preostala dva sina
(stariji sin 1 kéerka su rano umrli) steknu odgovarajuce i Sto je moguce bolje obra-
zovanje. Tako se Mahmut, nakon zavrSene osnovne $kole, upisao na Prvu musku
gimnaziju, na kojoj je maturirao 1929. godine.

Iste godine se, zahvaljuju¢i opstinskoj stipendiji, upisao na studij matematike
na Filozofskom fakultetu u Beogradu, i to izabravsi prvu grupu predmeta: mate-
matika, racionalna mehanika s teorijskom fizikom i eksperimentalna fizika. Pre-
davali su mu eminentni stari profesori, kao $to su Mihailo Petrovi¢ Alas, Milutin
Milankovi¢, Anton Bilimovi¢, kao i mladi matematicari Tadija Pejovi¢, Milos Ra-
doj¢ié i fizi¢ar Vjaceslav Zardecki. Dio svoje stipendije i novca koji je zaradivao
na instrukcijama slao je svojoj majci i bratu, da bi im pomogao. Diplomirao je
1933. godine.

Nakon povratka u Sarajevo, Mahmut Bajraktarevi¢ zapocCinje profesionalnu
karijeru radeci, od 1934. do kraja Drugog svjetskog rata, najprije kao suplent, a
zatim profesor matematike u Serijatskoj sudackoj gimnaziji, da bi potom presao
na Prvu musku gimnaziju u Sarajevu.
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Serijatska sudacka
gimnazija, rad arhitekte
Karla Parzika (1887)

Nakon smrti majke HaSe, 1941. godine, Mahmut Bajraktarevi¢ se zeni $kolo-
vanom Mostarkom Biserom Konjhodzi¢. lako je zavrsila Trgovacku akademiju u
Sarajevu, ona nakon udaje prestaje da radi i posvecuje cijeli Zivot svojoj porodici —
suprugu Mahmutu i djeci: kéerki Hasi i sinu NedZadu. Slobodno se moze reci da je
taj brak bio vrlo uspjesan i sretan, buduci da su se vrlo dobro slagali i u svakom po-
gledu nadopunjavali. Njemu, staloZenijem i mirnije naravi, temperamentna Herce-
govka bila je uvijek podrska, kako u njegovom radu, tako i u napredovanju u struci.

Poslije rata, Mahmut Bajraktarevi¢ je jo§ neko vrijeme radio kao profesor
matematike na Serijatskoj gimnaziji u Sarajevu, a zatim jedno vrijeme u Drugoj,
pa u Prvoj muskoj gimnaziji, odakle je preSao na Visu pedagosku Skolu u Saraje-
vu. Od aprila 1950. godine do kraja 1960. godine radio je, zajedno s nesto starijom
kolegicom Verom Snajder i kolegom sa studija Sefkijom Raljevicem, s kojima je
godinama predstavljao neraskidiv tandem, na novoosnovanom Prirodno-mate-
matickom odsjeku Filozofskog fakulteta u Sarajevu. Tako je M. Bajraktarevi¢, za-
jedno s njima dvoma, postao jedan od prvih nastavnika matematike tek osnovanog
Prirodno-matematickog odsjeka Filozofskog fakulteta.

Po dolasku na Filozofski fakultet, M. Bajraktarevi¢ je najprije izabran za pre-
davaca, pa docenta, a zatim i za vanrednog profesora. Ubrzo ga je Vera Snaj-
der, koja je tada bila dekanica Fakulteta, poslala na doktorat, na ¢uvenu parisku
Sorbonu. Dugo se lomila i razmi$ljala moze li ikome povjeriti brigu o malenoj
kéerkici Milici i staroj majci, s obzirom da je bila samohrana majka, i sama oti¢i
na Sorbonu, gdje je prije rata kao stipendista Francuske vlade provela tri godine i
pocela da radi na svom doktoratu. Na kraju je nesebi¢no odlucila da posalje kole- 25
gu Bajraktarevi¢a u Pariz, da on produzi tamo gdje je ona stala.
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Tako se Mahmut Bajraktarevi¢ obreo na jednom od najpoznatijih univerziteta,
pariskoj Sorboni (Sorbonne), na kojoj je stekao doktorat 1953. godine, odbranivsi
doktorsku disertaciju O nekim iterativnim nizovima (Sur certaines suites itérées),
koja je objavljena u tri dijela Sur certaines suites itérées 1, 11 i 111, u cuvenom Kon-
trandiju (Comptes Rendus de 1’Académie des Sciences) [6-8]. Mentor mu je bio
poznati francuski matemati¢ar Zan Favar (Jean Favard). Mahmut Bajraktarevié
je tako postao, ne samo prvi doktor matematickih nauka iz BiH, nego i prvi doktor
matematic¢kih nauka, roden za vrijeme Austrougarske monarhije. [L: 14, 38, 46, 48]

uNivERSITE
“l’.»\RIS
SORBONNE

PARIS IV

Université Paris Sorbonne,
Paris IV, osnovan 1896.

M. Bajraktarevic 2. slijeva s
komisijom poslije odbrane
doktorata, Notre-Dame de Paris,
1953.

Ubrzo po povratku iz Pariza, 60-ih kada se dotadasnji Prirodno-matematicki
odsjek Filozofskog fakulteta izdvojio u zaseban Prirodno-matematicki fakultet
Univerziteta u Sarajevu, Mahmut Bajraktarevi¢ je na novoosnovanom fakultetu
izabran i u zvanje redovnog profesora.

Mahmut Bajraktarevi¢ je bio ne samo jedan od prvih nastavnika i osnivaca
Odsjeka za matematiku na novoosnovanom Prirodno-matematickom fakultetu
nego 1 kljuéni profesor za matematicku analizu koji je dugi niz godina dijelio sav
teret nastave sa jo$ par kolega, ¢lanova Odsjeka za matematiku: Verom Snajder i
Sefkijom Raljeviéem. Istovremeno je ulagao ogroman trud i energiju na odgajanje
brojnih generacija matematicara i fiziara, koji ga se i danas sjecaju s ljubavlju i
dubokim postovanjem.

Za clana Naucnog druStva NR BiH izabran je 1961. godine. Prerastanjem

26 Naucnog drustva u Akademiju nauka i umjetnosti BiH, 1966. godine, prelazi u
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njen sastav, najprije kao njen dopisni ¢lan, da
i u oktobru 1967. godine bio izabran za redov-
og ¢lana Akademije nauka i umjetnosti Bosne
i Hercegovine.

Akademik Mahmut Bajraktarevi¢ je obja-
io Sezdesetak naucnih radova. Njegovi nau¢ni
adovi pobudivali su zapazen interes, kako
omacih, tako i stranih matematic¢ara. Mnogi
d njegovih radova su, ve¢ za njegova zivota,
ored vrlo povoljnih ocjena u medunarodnim
eferativnim ¢asopisima, ukljuceni i u nekoliko
vjetskih monografija, kao $to su:

J. Aczel, Vorlesungen iiber Funktional-

gleichungen und ihre Anwendungen, Ba-
sel — Stuttgart — Berlin, 1961 — navedeno

6 radova;

— M. Kuczma, 4 survey of the theory of
functior?al equations, Publikacije Elek- Rad M. Bajraktareviéa —
trotehnickog fakulteta, Beograd, No. 130 prvi naucni rad iz matematike
(1964) —navedeno 11 radova; publikovan u Bil (1954)

— M. Kuczma, Functional equations in
a single variable, Polska akademia
nauk, Monografie matematyczne, T. 45, e B
Warszawa (1968) — naveden 21 rad;

— K. Zeller, W. Beckmann, Theorie der
Limitierungsverfahren, Ergebnisse der
Math. und ihrer Grenzegebiete, Springer
Verlag, Berlin — Heidelberg — New York,
Band 15 (1970);

— [togi nauki i tehniki, Matematiceskij
analiz, T.12, AN SSSR, Moskva, 1974 —
navedena 2 rada.
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Naucni interes akademika Bajraktarevica
bio je usmjeren uglavnom ka dvjema, u to vri-
jeme, vaznim oblastima matematicke analize:
teoriji funkcionalnih jednacina, narocito onim
koje su u vezi s odredenim sredinama, a zatim i
teoriji nizova i sumabilnosti u kojoj je posebno M. Bajraktarevi¢, C.R. I’Académie
proucavao, kako sumabilnost iterativnih nizo- des Sciences, T. 254, p. 605-607,

. .- . . . .. 1962. Rad predstavio Gaston Juliat
va, pomocu uopstenih sredina, tako i brzinu nji-
hove konvergencije.

spondanto £x) dunn I
du théorém L éant remplics, tade solution.

It v o) AR e = e
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Medu prvim radovima akademika M. Bajraktarevica bilo je nekoliko radova koji
su se odnosili na nizove dobijene iteracijama [1, 5-8, 10, 13, 16], a bilo je i onih
koji su se nastavljali jedan na drugi. U tim radovima je najprije ispitivao konver-
genciju odredenih iterativnih nizova, a zatim grani¢ne funkcije tih nizova dovo-
dio u vezu s rjeSenjima odgovarajucih funkcionalnih jednac¢ina, odnosno sistema
funkcionalnih jednacina, kao S§to su Schrdéderova, odnosno Abelova jednacina.
Rezultati M. Bajraktarevi¢a dobijeni na ovaj nacin, predstavljali su modifikacije,
odnosno poboljSanja rezultata nekih drugih autora, kao Sto su: Morgan, Ward,
Fuller, Korkin i Bennet.

Ovoj problematici je, kao $to smo ve¢ spomenuli, bila posvecena i doktorska di-
sertcija M. Bajraktarevic¢a [10]. U radu [1], on ispituje konvergenciju niza (x),
zadanog pomocu neprekidne i, specijalno, neprekidne opadajuce funkcije f, zadane
sax,, = f(x).

Zatim u radu [5] prelazi na znatno sloZeniji niz (x,), definisan sa:

x (z) =¢, f(e, f(...(e, f(0))), gdieje e, =(1—2d)/(1-2d ),

ad_cifre broja z€[0,2], prikazanog u sistemu s bazom 2, za koji najprije utvrduje
neke opste osobine, a zatim dokazuje nekoliko teorema o konvergenciji posvecu-
juci pritom posebnu paznju slucaju kada je grani¢na funkcija tog niza neprekid-
na. Dobijene rezultate je, kao i obi¢no, ilustrovao odgovarajué¢im primjerima od
kojih prvi predstavlja generalizaciju ranije posmatranog niza, u slucaju kada je
® flx)= V2 + x

Ova ispitivanja je nastavio uopsStavanjem posmatranog niza tako $to je zamije-
nio broj nula sa t i tako dobio niz funkcija x_ (z, t), za koji je zatim, pored ostalog,
odredio potrebne i dovoljne uslove pod kojim ¢e njegova grani¢na funkcija biti
neprekidna u odnosu na z. Dalje funkciju f dovodi u vezu s rjeSenjima funkcio-
nalne jednacine:

f(g(22)) =g(z) 0 <z <?2)

koja, pod odredenim uslovima, predstavlja jedan oblik Schréderove, odnosno Abe-
love jednacine [6]. Zatim nalazi potrebne i dovoljne uslove za konvergenciju pret-
hodnog niza, modifikujuéi pritom neke rezultate Morgana, Warda i Fullera, koji
se odnose na neprekidne iteracije [7]. Rezultate iz radova [6]1[7] je poopStavao
u radu [8], tako $to je ispitivao jedno rjeSenje sistema funkcionalnih jednacina:

1,(g,.,(22)) = g (2),

koje je dobijeno iteracijom.
Nastavljajuci rad na ovoj problematici [10], M. Bajraktarevi¢, pomocu strogo
rastuce neprekidne funkcije F(x), uvodi neprekidnu iteraciju F y(x), koja je opstija
od Morganove i Fullerove i odreduje potrebne i dovoljne uslove da bi funkcija F y( X)
28 bila neprekidna funkcija od x [13].
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Ispitujuéi osobine iterativnih nizova [16], Cije grani¢ne funkcije f (z, t) pred-
stavljaju rjeSenja funkcionalnih jednacina oblika:

f.@O=ef (f, (z—d)pb),

M. Bajraktarevi¢ poopstava i neke od rezultata koje je dobio u svojoj doktor-
skoj disertaciji, u specijalnom slucaju za p = 2.

Znacajni su i radovi [2, 4] M. Bajraktarevica, u kojima proucava proSirene
stavove o srednjim vrijednostima. Tako polazeci u prvom od njih (rad [2]), od
radova Bojani¢a i Rothea, u kojim su dati potrebni i dovoljni uslovi pod kojim
je neka funkcija ksi-funkcija, dokazuje slicnu tvrdnju za proSireni stav o srednjim
vrijednostima, a zatim u radu [14] modifikuje taj rezultat, da bi mogao da ga koristi
za odredivanje dviju funkcionalnih jednacina, Cija rjeSenja &, zajedno sa odgova-
raju¢im funkcijama f'i ¢, zadovoljavaju proSirenu teoremu o srednjim vrijednos-
tima [4].

Veliki broj radova M. Bajraktarevi¢a odnosi se na funkcionalne jednacine ili
su na neki nac¢in sa njima povezani. U radove direktno povezane s funkcionalnim
jednacinama spadaju i oni koji se odnose na integro-funkcionalne jednacine [18,
19,21,22,29, 34]. Tako oslanjajuéi se na opste teoreme o fiksnim tackama, za jednu
integro-funkcionalnu jednacinu vrlo opsteg tipa M. Bajraktarevi¢ najprije dokazu-
je egzistenciju jedne klase neprekidnih rjeSenja, a zatim, pod strozijim uslovima,
ne samo egzistenciju nego i jedinstvenost neprekidnog rjeSenja. ®

M. Bajraktarevi¢ produzava da ispituje integro-funkcionalne jednacine
medu kojim ima i onih koje predstavljaju poopstenja jednacina koje su ranije, u
svojim radovima, proucavali Kuczma, odnosno Kordylewski i Kuczma [21, 22,
29]. Odredujuci razne potrebne i dovoljne uslove za egzistenciju i jedinstvenost
neprekidnog rjesenja funkcionalne jednacine, dokazuje da se ono, uz odredene
pretpostavke, moze napisati u obliku neke integralne jednacine [34].

Niz radova, a medu njima su i neki od njegovih najznacajnijih radova, odnose se
na razne vrste sredina [17, 27, 31, 36], kao $to su kvaziaritmeticke sredine koje
se mogu poopstiti na sredine s tezinama u koje, kao prvo takvo poopstenje, spadaju
kvazilinearne sredine koje se formiraju pomocu konstantnih tezina, a koje su i
ranije bile predmetom ispitivanja vi$e u svijetu poznatih autora, kao Sto su Hardy,
Littlewood, Polya, Aczel i dr. lako ove sredine obuhvataju Siroku klasu sredina,
medu njima se nalaze i neke elementarne sredine, kao $to je antiharmonijska
sredina koja je takode jedna generalizacija aritmeticke sredine.

Sve do 1958. godine problemima sredina su se bavili brojni autori: Beck-
enbach, Azcel, Daroczi, Fenye, Anghelut, Ghermanisku, Pompeiu i dr., ali samo
u specijalnim sluc¢ajevima. U vezi s ovim sredinama postavljaju se fundamentalna
pitanja jednakosti, homogenosti i karakterizacije sredina. Ovim problemima, za
kvazilinearne sredine, bavili su se Knopp, Jensen, Nagumo, Finetti i Kolmogorov.

M. Bajraktarevi¢ je prouc¢avao problem jednakosti sredina tipa:

29
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! 1
DIIICH!

u kojem je f funkcija tezine 1 koji se sastoji u nalazenju uslova pod kojim vrijedi
jednakost:

Mr(xi7f) = (pl[

M(D(xi,f):Mw(xi, g),zasvakiniz x,x,, .., X . )

Rijesio ga je za sve prirodne brojeve n > 2, uz pretpostavku da sve funkcije
u (2) imaju izvode drugog reda. U slucaju, kada je n # 2, dobio je cijelu kla-
su rjeSenja ovog problema, a prije toga je promatrao specijalan slucaj, kada je:
f =const >0in=2 [4],azatimislucajn >2 [11].

Ako se pretpostavi da jednakost (2) vrijedi ne samo za neko fiksno n nego i
za sve n > 1, klasa rjeSenja tog problema bi¢e eventualno i uza. Ovako shvacen
problem jednakosti sredina tipa (1), kao i problem homogenosti tih sredina, u pot-

punosti su rijesili Aczel i Daroczy, ali bez dodatne pretpostavke o diferencijabil-
nosti funkcija.

Neposredno poslije toga M. Bajraktarevi¢ je, kao generalizaciju sredina (1),
uveo nove sredine oblika:

3)

My(t, f,pi) = ¢ (Z?:l Pz‘f(li)SD(li))
e\ts ) Vi) —

iy pif(ti)

1, za te sredine, bez pretpostavke o egzistenciji izvoda, rijesio sva tri fundamentalna
problema teorije sredina. Njegovi dokazi su, ne samo mnogo jednostavniji od
odgovarajucih dokaza Aczela i Daroczya, nego i od njegovih, koji se odnose na
sredine tipa (1) (uradu [31] iz 1965. godine).

Nesto kasnije (rad [36] iz 1969. godine), M. Bajraktarevi¢ se ponovo vratio
na sredine tipa (1) i, ovaj put ispituju¢i umjesto jednakosti (2) odgovarajuce
nejednakosti, uz dodatne pretpostavke, uspio da dobije i potrebne uslove pod
kojim te nejednakosti vrijede za svako fiksno n > 2.

Vise radova M. Bajraktarevi¢a posvecéeno je funkcionalnim jednacinama raz-
nih tipova [9, 14, 15, 20, 23, 24, 26, 32, 33, 37-39, 45-47]. Posebno ¢emo istaci
nekoliko radova koji se nadovezuju na rad [34], u kojem se posmatra funkcio-
nalna jednacina:

o) + o(f(x)) = F(x), na [a,b],

koju je prije njega proucavao M. Kuczma. Uz iste pretpostavke kao kod

Kuczme, M. Bajraktarevi¢ je dokazao da:
30
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1. ako odredeni red, formiran pomocu funkcija f i F, konvergira, ili je suma-
bilan jednom klasom postupaka ka funkciji ¢(x), tada je @(x) rjeSenje pos-
matrane jednacine;

2. ako je pomenuti red sumabilan prema funkciji ¢(x), koja je neprekidna na
[a, b], tada taj red konvergira ka istoj funkciji i ona je jedino rjeSenje pos-
matrane jednacine neprekidno na [a, b];

3. neprekidno rjeSenje na [a, b] postoji samo uz odredene, drukcije pret-
postavke o funkcijama f'i F.

M. Bajraktarevic¢ je zatim posmatrao jedno poopstenje funkcionalne jednacine
iz rada [20] i trazio njeno rjeSenje u obliku reda, koje je neprekidno na [a, b]. To
ga je dovelo do razli¢itih, dovoljnih uslova za egzistenciju: najvise jednog, tacno
jednog, a zatim i do beskonacno mnogo rjesenja posmatrane jednacine, koja se od
ranije dobivenog rjesenja razlikuju samo u jednoj aditivnoj konstanti [23].

Ispitivanje funkcionalne jednacine (4), iz rada [23], nastavio je u radu [26], u
kome je dokazao da ta jednac¢ina ima beskona¢no mnogo rjesenja i naveo dovolj-
ne uslove pod kojim su ta rjeSenja neprekidna. Osim toga, dosao je i do dovolj-
nih uslova pod kojim suma, odnosno T-suma jednog odredenog reda, predstavlja
rjeSenje posmatrane jednacine.

M. Bajraktarevic¢ je zatim u radovima [33, 34], na nekom skupu E, posmatrao
funkcionalnu jednacinu:

S () =gx), odnosno [V (h (f"(x))) = gx). ®

Za prvu jednacinu je konstruisao opste rjeSenje, na cijelom skupu E, a za drugu
na nekom njegovom podskupu E’, a zatim pokazao da se njeno rjeSavanje, na sku-
pu E\ E’, svodi na rjeSavanje jednog sistema funkcionalnih jednacina. Dobijene
rezultate je, nakon toga, primjenio na funkcionalnu jednacinu:

(gh)" f(x) =1 (hg)*(x), odnosno f(hg)"h(x) =g (hg)"(x).

Uopstavanjem jedne funkcionalne jednacine, koju je ranije rjeSavao P. M.
Vasi¢, M. Bajraktarevi¢ dobija jedna¢inu s nepoznatom vektorskom funkcijom
¢ije komponente zavise od vise promjenljivih, a primaju vrijednosti iz nekog po-
lja. Njegovo opste rjeSenje te jednacine je jednostavnijeg oblika od onoga do kojeg
je dosao P. M. Vasié, u specijalnom slucaju. Osim toga, kao posljedicu glavnog
rezultata, M. Bajraktarevi¢ je dobio rjesenja nekih sistema funkcionalnih jednac¢ina
sli¢nog tipa. Ovim sistemima su, kao specijalni slucajevi ([35]), obuhvaceni i neki
sistemi koje su ranije promatrali R. Z. Pordevi¢ i M. S. Mitrinovi¢.

Medu radovima M. Bajraktarevica, znacajno mjesto, kako po znacaju rezultata,
tako 1 po njihovoj povezanosti s rezultatima veceg broja drugih matematicara, pri-
pada i radovima koji su vezani za funkcionalnu jednacinu:

faf@=g @, .
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u kojoj je f nepoznata, a g zadana permutacija nekog skupa X [39, 46]. Rjesava-
njem ove jednacine M. Bajraktarevi¢ je uspio da dobije opste rjeSenje u eksplicit-
nom obliku druk¢ijom metodom, u c¢emu nije uspio S. Lojasiewicz, koji je inace
prije njega rijesio istu jednacinu, ali na drugi na¢in. Bajraktarevi¢ev metod je,
medutim, bolji i zbog toga Sto se moze primjeniti i na rjesavanje nesto opstijih
jednacina.

M. Bajraktarevi¢ je postigao zna¢ajne rezultate i baveci se raznim problemima,
vezanim za sumabilnost [25, 30, 40-42]. Prva dva rada [25, 30] ¢ine cjelinu, s tim
$to je u prvom od njih (rad [25]), uspio poopstiti neke rezultate B. Martica u vezi
sa S*¢ - postupkom sumabilnosti, kojeg je prvi uveo V. Vuckovi¢. M. Bajrak-
tarevic je, StaviSe, otiSao i korak dalje, uvodenjem jednog novog postupka S«#*
koji je u literaturi po njemu nazvan metodom Bajraktarevi¢ —1inastavio da ispituje
klase postupaka te sumabilnosti. [zmedu ostalog, dokazao je regularnost postupa-
ka iz te klase, dao asimptotsku formulu za parcijalne sume reda sumabilnog S*#*
-postupkom, odredio potrebne i dovoljne uslove pod kojim je svaki red, sumabi-
lan Rieszovim postupkom prvog reda, sumabilan i odredenim S%## - postupkom.

Ovaj postupak je M. Bajraktarevi¢, zatim, primjenio na stepene redove, u oko-
lini tacke a, 1, uz odredene pretpostavke, dokazao da je stepeni red, koji na kru-
gu konvergencije predstavlja analiticku funkciju f(z), sumabilan ka toj funkciji i
u unutrasnjosti Borelovog poligona te funkcije, pridruzenog tacki a. I, na kraju,
dokazao je inkluziju:

E < S*Pr za A>01 a>0,

pri ¢em je s E* oznacen Eulerov postupak sumabilnosti [30].

M. Bajraktarevi¢ je proucavao i probleme brzine konvergencije nizova kom-
pleksnih brojeva [40-42]. U tim radovima je najprije odredivao potrebne i dovolj-
ne uslove za postojanje jednog niza koji brze, odnosno sporije, konvergira od svih
nizova iz date klase A nula-nizova. Zatim je odredio razne dovoljne uslove pod
kojim postoji nula-niz, koji je neuporediv sa svakim nizom iz klase A i dokazao da,
pod tim uslovima, klasa ¢ \ A ima mo¢ kontinuuma, pri ¢emu je sa ¢ oznacio skup
svih nula-nizova kompleksnih brojeva koji su razliciti od nule.

Osim toga, pod raznim uslovima, dokazao je i egzistenciju matricnih postu-
paka sumabilnosti koji, za datu klasu nula-nizova ubrzavaju, usporavaju ili ne
mijenjaju brzinu konvergencije nizova iz te klase. I na kraju, dokazao je egzistenciju
nula-niza, ¢iju konvergenciju ubrzava svaka transformacija T jedne odredene klase
matri¢nih transformacija i za datu regularnu matri¢nu transformaciju T odredio jed-
nu klasu nula-nizova ¢iju konvergenciju ta transformacija ubrzava. Za rezultate
iz ova tri rada moze se reci da su veoma interesantni i da sigurno spadaju medu
znacajnije rezultate M. Bajraktarevica.

Sta reéi u najkra¢im crtama o znadaju rezultata i radova akademika Mahmuta
32 Bajraktarevica?
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Njegovi radovi o iterativnim nizovima
i uopstenim sredinama, kao i oni kasniji o
problemima brzine konvergencije su — da-
judipodsticaj za dalja istrazivanja, u kojim
su, pored eks-jugoslovenskih, ucestvova-
li i neki znacajniji poljski, madarski, ru-
munski i drugi matematicari — doveli do
uzajamnog obogacivanja ideja i poboljsa-
vanja rezultata, tako da su tokom duzeg
perioda proizasli vrlo znacajni rezultati na
svim stranama koji su ostavili trajan trag
u matematici.

Rezultati M. Bajraktarevi¢a u oblas-
ti funkcionalnih jednacina cCine veéi i
jo$ znacajniji dio njegovog sveukupnog
stvaralastva, a njegovi radovi o raznim
klasama funkcionalnih jednacina, citirani
su u desetinama clanaka ve¢ za njegovog
zivota 1 ukljuc¢eni u veliki broj mono-
grafijd poznatih svjetskih matematicara
iz te oblasti i tako bili inspiracija za nova
istrazivanja i nastanak novih radova. Ipak
posebno ¢u istaéi njegove rezultate vezane
za teoriju sumabilnosti i ve¢ spomenu-
ti metod S**, po njemu nazvan metod
Bajraktarevié, koji se pojavio kao kruna
njegovih istrazivanja.

Svakako treba podvuéi da su radovi
M. Bajraktarevica, u vrijeme kada su
nastajali, imali Cisto teoretski karakter,
ali su neki od njih razvojem kompjuter-
ske geometrije postali interesantni i za

primijenjenu matematiku. Tako je, pri- The Read-Bajraktarevic Functional
mjenom Maple-a, dokazano da se fraktalne Equation and Selfsimilarity —
Maple Centre

krive mogu dobiti kao rjeSenja neke funk-
cionalne jednacine s tzv. Read-Bajraktarevic
operatorom [L: 19, 28, 35].

Uvodenje fraktalne interpolacije funkcije (FIF) i njena konstrukcija, uz prim-
jenu Read-Bajraktarevi¢ operatora, doveli su do nevjerovatne prednosti u inter-
polaciji eksperimentalnih podataka pomocu krivih koje nisu glatke inadena je
Siroka primjena u inZenjerstvu, bioloskim naukama, astronomiji i umjetnosti. 33
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Zakopane, 1967:
Poljski matematicar
M. Kuczma

s M. Bajraktarevi¢em

Rezultate svojih istrazivanja M. Bajraktarevi¢ je
izlagao na vise domacih i madunarodnih konferencija
i skupova. S referatima je ucestvovao na skoro svim
posljeratnim kongresima matematicara, fizicara i astronoma
Jugoslavije, kao i na medunarodnim simpozijumima
posvecenim funkcionalnim jednac¢inama: u Zakopanama
(Poljska, 1967) i Oberwolfachu (SR Njemacka, 1968), na
kongresima balkanskih matemati¢ara u Istanbulu (Turska,
1971) i u Beogradu (Jugoslavija, 1974). Rezultate svojih
istrazivanja izlagao je po pozivu i na vise univerziteta i
naucnih instituta, kao §to su: Matematicki institut Srpske
akademije nauka i umetnosti u Beogradu (1958), Institut
Akademije nauka Sovjetskog Saveza u Moskvi (1962),
Univerzitet u Debrecinu (Madarska, 1965), i dr.

Zahvaljuju¢i svojim naucnim rezultatima Mahmut
Bajraktarevi¢ je stekao ugled istaknutog naucnika kod nas
iu svijetu, a time doprinio ne samo svojoj li¢noj reputaciji
nego i ugledu bosanskohercegovacke matematike u cjelini.
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M. Bajraktarevié
sa studentima na izletu,
Pocitelj, 1967.

Uz naucne radove M. Bajraktarevica treba svakako
spomenuti i nekoliko njegovih radova pedagosko-didaktic-
kog karaktera koji su objavljeni u casopisima Prosvjetni rad-
nik i Bilten DruStva matematicara, fizicara i astronoma BiH
[B: 2], kao i radove o razvoju matematike, najceS¢e vezane
za savjetovanja i skupove koje je organizovala Akademija
nauka i umjetnosti Bosne i Hercegovine [B: 1, 3, 4].

Aktivnost Mahmuta Bajraktarevica nije bila ograni¢ena
samo na matematiku kao nauku nego je ucestvovao i u svim
drugim aktivnostima koje su se ticale matematike, pa tako i
kada se trebalo boriti za bolju poziciju matematike — dovolj-
no je bilo samo njegovo prisustvo jer su ga ljudi smatrali
izuzetno korektnim i veoma uvazavali njegovo misljenje.

M. Bajraktarevi¢ je bio prodekan Filozofskog fakulte-
ta u vrijeme kada se matematika izuc¢avala na Filozofskom
fakultetu, dugogodisnji Sef Odsjeka za matematiku Prirod-
no-matematickog fakulteta, sekretar i potpredsjednik Drust-
va matematicCara, fiziCara 1 astronoma BiH, ¢lan Odbora za
nastavu Sekretarijata za obrazovanje, nauku i kulturu BiH
i iste takve Komisije na saveznom nivou, viSegodisnji ¢lan
Pedagoskog savjeta BiH i ¢lan brojnih komisija na Odsjeku
za matematiku, Prirodno-matematickom fakultetu i Univer-

zitetu.
35
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Mahmut Bajraktarevi¢ se odazivao i na
pozive svojih studenata i postdiplomaca i sa
njima odlazio na duze i krace izlete, o Cemu
svjedoce fotografije.

Koristan i zapaZen je bio i njegov rad u
Akademiji nauka i umjetnosti Bosne i Her-
cegovine, naroc¢ito u Odjeljenju prirodnih
1 matematic¢kih nauka, ¢iji je jedno vrijeme
bio sekretar. Tokom tog mandata uspjesno je
organizovao savjetovanja o matematici, za
koja je pripremao iscrpne referate o razvo-
ju matematike, s posebnim akcentom na
razvoj nauc¢no-istrazivackog rada u oblasti
matematike u BiH. Nabroja¢u samo neke
od znacajnijih ¢lanaka M. Bajraktarevica,
vezanih za razvoj obrazovanja, kao §to su:
Pregled razvoja matematike u Bosni i Her-
cegovini, objavljen u ediciji Matematicka
biblioteka, iz Beograda [B:1], te referati sa
savjetovanja: Istorijski osvrt na dosadasnji
razvojni put naucnih istrazivanja u mate-
matici, u Bosni i Hercegovini (ANUBIiH,
1978) [B:3], O naucnom radu u oblasti
matematickih nauka u Bosni i Hercegovi-
ni (ANUBIiH, 1980) [B:4], itd. Na savjeto-
vanjima i u svojim ¢lancima, objavljenim u
pomenutim ¢asopisima, autori su, na osno-
vu dugogodisnjeg iskustva u nastavi, veo-
ma promisljeno i kompetentno raspravljali
o nekim vaznim pitanjima nastave mate-
matike u srednjim Skolama, ali i na Univer-
zitetu.

Posebno treba istaci da je M. Bajraktare-
vi¢ dugo vremena bio glavni urednik Caso-
pisa Radovi Odjeljenja prirodnih i matema-
tickih nauka Akademije nauka i umjetnosti
Bosne i Hercegovine, koji je kao prvi nau¢ni
Casopis u Bosni 1 Hercegovini — u kom su,
pored radova iz matematike, objavljivani i
naucni radovi iz fizike, hemije, biologije,
geologije itd. — mnogo doprinio afirmaciji
matematike 1 matemati¢ara BiH. Isto tako
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N. Albahari urucuje

akad. M. Bajraktareviéu
27-julsku nagradu,

Sarajevo 1985.

1. red zdesna: N. Stojanovic,
M. Renovica,

2. red R. Dizdarevi¢

(s naocalama)

doprinio je 1 osnivanju Casopisa Radovi matematicki, za
¢ijeg je glavnog urednika, takode, izabran. Odlazak u Stampu
prve sveske Casopisa Radovi matematicki oznacio je poce-
tak novog matematickog Casopisa koji je M. Bajraktarevi¢
zajedno sa uredniStvom dugo i sa radosc¢u pripremao, ali
ga je iznenadna smrt sprijecila da doceka njegov izlazak iz
Stampe 1 da vidi prvi broj tog casopisa koji danas izlazi kao
Sarajevo Journal of Mathematics.

Akademik Mahmut Bajraktarevi¢ bio je i dugogo-
disnji ¢lan redakcije Casopisa Publications de [’Institut
Mathématique, iz Beograda.

Za dugogodisnji uspjesan naucni, nastavni, strucni i
drustveni rad, kao i cjelokupnu aktivnost u matematickom
zivotu Bosne i Hercegovine, akademik Mahmut Bajraktare-
vi¢ je dobio vise raznih priznanja i nagrada od kojih ¢emo
ista¢i samo neka, najznacajnija. Dobitnik je Povelje Save-
za Drustva matematiCara, fizicara i astronoma Jugoslavije
(1974) i Povelje Drustva matematicCara, fiziCara i astronoma
Bosne i Hercegovine (1977). Ukazom predsjednika SFRJ,
druga Tita, odlikovan je: Ordenom rada III reda (1957),
Ordenom rada sa crvenom zastavom (1971) i Ordenom
zasluga za narod sa srebrenim zracima (1977). Posebno
treba ista¢i da je bio dobitnik Dvadesetsedmojulske nag-
rade (1977), za nauéni rad i Sestoaprilske nagrade Grada
Sarajeva (1985), za cjelokupan doprinos razvoju matema-
tike i matematicke misli u nasoj sredini. 37
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M. Bajraktarevié¢ s
postdiplomcima na

Vrelu Bosne (1967), A. Finci,
M. Zec, U. Simeunovic,

V. Vuleti¢, R. DZananovié

i K. Finci; cuce: P. Karacic
i M. Galié.

Pored svega toga, svakako treba reci nesto i o akademi-
ku Bajraktarevi¢u kao covjeku, jer bi, u suprotnom, slika o
njemu bila nepotpuna. Svaki posao koji je obavljao, obav-
ljao je veoma savjesno i na najbolji mogucéi nacin.

Kroz svoj izuzetno stru¢no i pedagoski obavljan nas-
tavnicki rad, M. Bajraktarevi¢ je davao vrlo znacajan du-
gogodisnji, pionirski doprinos razvoju obrazovanja, kako
visokog, tako i osnovnog i srednjeg — angaZzovanjem na
izradi planova i programa Skola, recenziranjem udzbenika
1 preporucivanjem za Stampu onih najboljih. U vrijeme
kada je bio Sef Odsjeka za matematiku pokrenuo je, za-
jedno s prof. Verom Snajder i prof. Sefkijom Raljevi¢em,
dugogodisnjim dekanom Fakulteta, i prvi postdiplomski
studij iz matematike (1967-1970), $to je takode predstavlja-
lo veoma znacajan doprinos obrazovanju generacija mladih
matematicara, pa tako i razvoju matematike, u BiH.

Zapravo, jako je teSko nabrojati sve §to je ucinio aka-
demik Bajraktarevi¢ za nasu matematiku. Bio je naucnik,
prvi doktor matematickih nauka u BiH, ¢ak i prvi doktor
matematickih nauka roden u Austrougarskoj monarhiji [L:
14, 37, 46, 48]. Imao je veliki uticaj na naucni rad, pa
tako 1 na razvoj bosanskohercegovacke matematike. Ipak,
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najdublji trag je ostavio u radu sa nama, ¢lanovima Od-
sjeka za matematiku.

Svakako treba nesSto re¢i i o njegovim predavanji-
ma, koja su bila sredena, poznata po jasnoéi, ispisana
njegovim sitnim, ¢itkim rukopisom. Crtezi, u skladu s
najstrozijim stru¢nim i pedagoskim normama, privlaci-
li su paznjui onih koji bi slucajno navratili u u¢ionicu
poslije njega. Poneko bi znao re¢i da bi se njegova
predavanja, zbog sredenosti, komotno mogla slikati za
knjigu. Nazalost, s obzirom na brojne obaveze, prof. Baj-
raktarevi¢ — Maso nije ostavio knjigu, tako da su njegova
predavanja ostala jo§ samo u sje¢anjima njegovih bivsih
studenata, narocCito akademika Fikreta Vajzovica i mene,
koji smo imali Cast i zadovoljstvo da budemo njegovi
asistenti. Inace, akademik Fikret Vajzovi¢ mi je znao
re¢i: ,,Kada udem poslije vas u ucionicu, ¢ini mi se kao
da sam uSao poslije Mase. Sve ispisano lijepo, siste-
mati¢no, crtezi ...

Ali saCuvala sam par lijepih zadataka, ispisanih
Masinim sitnim i urednim rukopisom, koje je on sas-
tavljao i davao na ispitima iz Diferencijalnih jednacina.
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Zadatak sa ispita iz Diferencijalnih jednacina odrzanog
27. 11 1961. g. ispisan rukom prof. M. Bajraktarevica 39
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Te zadatke mi je dao kako bi mi pomogao i olakSao trazenje zadataka za pismene
ispite, jer je prof. Vajzovi¢, Cija sam takode bila asistentica na Diferencijalnim
jednacinama, pripremanje zadataka i ocjenjivanje pismenih ispita povjerio meni,
auvijek je trazio nove, lijepe i originalne zadatke.

f  Season’s C}p‘ecrntﬂs
% Meilleurs Voeux
FK TFelices ‘Fiestas
I8 C Hosbim Foaom
Kel' Ve mverimye popacta
Aalossdf I3 erelloi
L Al S

Prof. Bajraktarevi¢ mi je poslao novogodisnju Cestitku za vrijeme mog stu-
dijskog boravka na Lomonosovu u Moskvi, u kojoj mi se zahvaljuje na knjizi koju
sam mu poslala, a u kojoj je citirano vise njegovih radova.

Tokom moje dugogodisnje saradnje s prof. Bajraktarevi¢em, koja je trajala duze
od 20 godina, imala sam priliku da ga upoznam ne samo profesionalno nego i kao
Covjeka, solidnog i istrajnog, strogog, ali izuzetno pravednog, strpljivog i korekt-
nog. Rijetko je otvarao dusu. Bio je tih i povucen, nenametljiv, ali svako ko ga je
iole poznavao, rekao bi da plijeni svojom jednostavnoscu, toplinom, blagoséu i
spremnoscu da saslusa i pomogne, koliko god je bilo u njegovoj mo¢i. Ali, znao
je i da hrabro ustane protiv nepravde, ma koliko to bilo i po Zivot opasno, kao §to
je to ucinio 1941. godine, potpisavsi Sarajevsku deklaraciju protiv pogroma nad
Srbima, Jevrejima i Romima, koja je upucena direktno Hitleru, Sto je inacCe bilo
malo poznato.

Slobodno se moze reci da je rad obiljezio cijeli njegov zZivot. Slike urezane u
sjecanje, ni za tren ne blijede. Uvijek Cu se sjecati svog prvog dana na Fakultetu
i gotovo oCinskih savjeta akademika M. Bajraktarevica, koji je nas — generaciju iz
1967 — kao Sef Odsjeka, primio i pozdravio. Poceo je, rijeCima:

,.Utite, djeco. Sto mozete naugiti danas, ne ostavljajte za sutra. Fakultet nije
Skola, nema jedinica. Niko vas nece tjerati da ucite [...]. Analiza I, koju ¢u vam
predavati, ¢ini¢e vam se sada najtezim predmetom, ali, kada se kasnije osvrnete
unazad, vidjecete da se predmeti, koji budu dolazili poslije Analize I, ne samo na
nju nadovezuju nego i da su puno tezi. Ako Analizu I dobro naucite, i oni ¢e vam
biti laksi.

A sjecacéu se i susreta kada me Mago, zajedno s prof. Sefkijom Raljeviéem,
dekanom Fakulteta, pozvao poslije prve godine studija da mi kaze da me njih dvo-
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jica predlazu za nagradnu stipendiju Univerzitetskog fonda ,,Hasan Brki¢*. Tom
prilikom su mi rekli da ¢u, ako tako produzim, biti asistentica. Za mene je to
bila velika Cast, ali isto tako i veliko opterecenje, zbog Zelje da ispunim njihova
ocekivanja, ali i da se moj san ostvari. Ponosna sam da sam bila asistentica akade-
mika Mahmuta Bajraktarevica, i to na Kompleksnoj analizi, jednom od najljepsih
predmeta na kom sam ga i naslijedila.

Ima jo$ jedan dogadaj koji ¢e zauvijek ostati u mom sjecanju, a to je 29. juni
1979. godine — dan kada je akademik Mahmut Bajraktarevi¢ bio na Univerzitetu
u Sarajevu izvjestitelj na mojoj promociji na ¢ast doktora matematickih nauka.
Zamijenio je mog mentora akademika Manojla Maraviéa, koji je bio na jednom
od svojih ranije isplaniranih putovanja na Thajland, Japan, itd.

Zbog svega toga sjecacu se s velikom ljubavlju i dubokim postovanjem mog
dragog profesora, izuzetnog nau¢nika i velikog ¢ovjeka akademika Mahmuta Baj-
raktarevica Mase.

Univerzitet u Sarajevu — promocija doktora nauka, 29. juni 1979.
Slijeva na desno: M. Vukovié, M. Malenica, M. Bajraktarevic¢

41
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[ 4

Manojlo Maravic

(Dreznica 1919 — Beograd 2000)

Bogata nastavna i nauc¢na djelatnost akademika Manojla Maraviéa, zapoceta
sredinom pedesetih godina proslog vijeka, vezana je gotovo iskljucivo za Sara-
jevo i Univerzitet u Sarajevu. Njegova aktivna nastavna djelatnost trajala je do
njegovog odlaska u penziju (1979), a naucna aktivnost do izbijanja posljednjeg
rata 1 napustanja Sarajeva 1992. Za svo vrijeme, paralelno s njegovim razvojem,
a uz znacajan njegov uticaj i doprinos, tekao je i sveukupan razvoj matematike
na Univerzitetu u Sarajevu i u Bosni i Hercegovini. Po doprinosu nauci i univer-
zitetskoj nastavi bio je jedan od najistaknutijih matematicara kod nas, kao i prvi
matematicar sa Univerziteta u Sarajevu koji je stekao doktorat iz matematike na
tom Univerzitetu.

Zivot Manojla Maravi¢a je po¢eo 17. novembra 1919. godine ili, kako se u ono
vrijeme pamtilo, Cetiri dana prije Arandelov dana, u Dreznici (sada R. Hrvatska).
Toga dana je u kuci Jove Maraviéa Nikoli¢a (nazvan po selu Nikoli¢i) njegova
supruga Sara, rodena Zrni¢, prije vremena rodila njihovo prvo dijete — djecaka
koji je ubrzo krsten kao Mane, po stricu, ali ga je sveStenik upisao pod imenom
Manojlo. Kasnije su se rodile jo§ dvije djevojCice, Manetove sestrice Ljubica i
Mira, za koje je ostao vezan cijelog zivota.

Posto su ga do polaska u skolu svi zvali Mane, prvi dan u skoli mu je poceo
neslavno, jer se nije odazvao na prozivku ucitelja. Tako je saznao da mu je ne-
sudeno ime zapravo samo nadimak. Ali ¢im je pocela nastava, djecak Mane se
istakao u vecini predmeta, a posebno u matematici.

2010 Mathematics Subject Classification: 01A70, 01A65, 40-XX, 42-XX, 35J05, 35P05, 42A24, 26A12
Key words and phrases: Biographies, Bibliographies; Sequences, series and summability, Fourier Analysis,
Laplace operator, General spectral theory, (Summability of) Fourier series, Slowly varying function
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Ucitelji i daci skole u
centru Dreznice, 1927.
M. Maravié je osmi,
najvisi u zadnjem redu.

Mane je sa svojim $kolskim drugovima od svog sela Nikoli¢i svaki dan pjesacio
pet kilometara do $kole koja se nalazila u centru Dreznice. Pored svih poteskoca,
moze se re¢i da je njegovo djetinjstvo bilo sretno i lijepo.

Pozdrav iz Dreinice. |-

Crkva i skola u Dreznici koju je pohadao Manojlo Maravié

Poslije zavrSene osnovne Skole, djecak Mane se, da bi produzio skolovanje u
Ogulinu, morao odvojiti od kuée i porodice. Mane je bio pametan i bistar djecak.
Od samog pocetka bio je svjestan svog slabijeg materijalnog stanja, jer je bilo
daka koji su putovali sa svojim roditeljima i tako upoznavali evropske gradove,
za koje on nije nikada ni ¢uo, ali je zato on, na ¢asovima matematike bio ne samo

48
jako dobar nego bolji od svih. Kasnije ¢e i on upoznati sve te gradove, a u mnogi-
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ma ¢e gostovati i drzati I'
predavanja, po pozivu. I
Nakon cetverogodiSnjeg < |
Skolovanja u Ogulinu, i -
koje je zavrSio 1934. go-
dine s odli¢nim uspjehom,
zelio je da se upise u gim-
naziju. U intervjuu, koji
je sa njim za Oslobodenje
vodio novinar I. Kalkan,
govorio je i o problemima
koji su njegov upis u gim-
naziju ¢inili neizvjesnim:
,Veliko je pitanje bilo da
li ¢u poslije male mature
oti¢i u gimnaziju, jer ma-

o o ! A Gimnaziju u Karlovcu koju je zavrsio
terijjalne prilike nisu bile M. Maravié, zavrsio je i N. Tesla
najpovoljnije za nastavljanje

Skolovanja. Za ucenje su

bila teska vremena. Nije bilo ni knjiga. Pisalo se i racunalo

na malim priru¢nim tablama. No, ipak sam se upisao u gim-

naziju u Karlovcu” [L:17].

Tako djecak Mane produzava Skolovanje u Karlovcu, i
to u istoj gimnaziji koju je zavrSio i njegov veliki zemljak
Nikola Tesla. I u Karlovcu je Manojlo Maravi¢ stanovao
privatno, $to je porodicu kostalo oko 500 dinara, ali Mane
je, da bi pomogao ocu, i sam zaradivao nesto novca dajuéi
instrukcije drugim dacima.

Manetovo rodno mjesto — Dreznica (Partizanska
Dreznica, do raspada Jugoslavije) geografski je smjesteno
na tromedi Gorskog Kotara, Hrvatskog primorja i Like, ali
ne pripada ni jednom od ova tri podrucja [L:15]. Nepunu
godinu prije njegovog rodenja, nakon raspada velike Aus-
trougarske monarhije i tek okoncanog Prvog svjetskog rata,
Dreznica je usla u sastav novoosnovane Kraljevine Srba,
Hrvata i Slovenaca.

Mane je ve¢ u gimnaziji toliko zavolio matematiku, tako
da se ve¢ tada opredijelio da je i studira. Inace, jednom je
kroz Salu rekao da su mladi iz njegovog kraja Cesto pro-
duzavali $kolovanje zahvaljujucéi stipendijama na teoloskim
ili vojnim Skolama, ali ,,ja nisam mogao biti vojnik, zbog
visine, a ni pop, posto nisam lijepo pjevao”. 49
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Tako se odmah po zavrSetku gimnazije, 1938. godine,
upisao na studij matematike — grupa teorijska matematika
na Filozofskom fakultetu u Beogradu. Krajem septembra,
kada je stigao u Beograd, nije imao obezbijeden smjestaj,
ali je imao sre¢u da ga odmah zapazi prof. Radivoj Kasa-
nin, koji je pomagao studentima koji su dolazili iz drugih
krajeva Jugoslavije. Zahvaljuju¢i njemu, Manojlo Ma-
ravi¢ je dobio smjestaj u Studentskom domu “Aleksandar
Karadordevi¢”, u kojem je imao izuzetno dobre uslove,
kako za zivot, tako i za ucenje. Studenta Maravica aprilski
rat je zatekao na trecoj godini studija, u Beogradu. Pos-
to je Univerzitet zatvoren, on se vratio kuéi, u Dreznicu,
gdje ga je docekala vijest o stravicnom ustaskom teroru i
da mu je ubijen otac. Sklonio se na Susak, gdje je ostao dva
mjeseca, do izbijanja ustanka, kada se vratio u Dreznicu i
ukljucio u Narodnooslobodilacku borbu, u kojoj je ucest-
vovao od septembra 1941. do oslobodenja 1945. godine.
Recimo i to da je u toku rata bio Sifrant i da je od obi¢nog
vojnika direktno unaprijeden u ¢in kapetana. Kraj rata ga je
zatekao u Mariboru, u ¢inu majora Jugoslovenske narodne
armije, gdje se 1946. godine demobilisao. Manojlo Mara-

[O) vi¢ je nosilac Partizanske spomenice 1941.

Nakon demobilisanja vratio se u Beograd da nastavi
studij koji zavrSava 1947. godine i medu prvim studentima
dobija diplomu novoosnovanog Prirodno-matematickog
fakultetata Univerziteta u Beogradu. ZapaZen kao izrazito
talentovan i vrijedan student, M. Maravic je postavljen za
demonstratora da bi, odmah po zavrSetku studija, zapoceo
univerzitetsku karijeru kao prvi asistent na Odseku za

Demonstrator Manojlo Maravié¢
(zadnji red, 2. slijeva)

s apsolventima matematike,
Beograd, 1949.
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matematiku novoosnovanog Prirodno-matematickog fakulteta u Beogradu, i to
na predmetu Kompleksna analiza, kod ¢uvenog profesora — akademika Jovana
Karamate. U isto vrijeme je bio postavljen i za asistenta na Matematickom insti-
tutu Srpske akademije nauka (SAN).

Osim toga, mladi matematic¢ar Manojlo Maravi¢ je bio angazovan i u Drust-
vu matematicara, fiziara i astronoma NR Srbije, koje je u to vrijeme pokrenulo
svoj Casopis Vesnik. Prvi glavni urednik tog Casopisa je bio njegov profesor Jovan
Karamata, a jedan od ¢lanova Uredivackog odbora ¢uveni profesor Pavle Savic,
koji je, zajedno s Iréne Joliot-Curie ,,bio na pola koraka do Nobelove nagrade”. Za
prvi broj casopisa Manojlo Maravi¢ je napisao jedan od dva uvodna ¢lanka Nasi
pali drugovi [B:5], u kojem je govorio o Beogradskom univerzitetu, koji je i prije
Drugog svjetskog rata bio centar naprednog omladinskog pokreta, i o studentima
koji su pali, boreci se za slobodu ili kao zrtve fasistickog terora. Na poslovima
asistenta Prirodno-matematickog fakulteta u Beogradu i Matemati¢kog Instituta
SAN ostao je do decembra 1949. godine, kada prelazi na duznost u JNA, na kojoj
ostaje do juna 1952.

Tesko je re¢i zasto je prof. Maravi¢ napustio posao asistenta, koji je bio kao
stvoren za njega — posao iz snova, s obzirom da je pred njim bila blistava uni-
verzitetska karijera i da je matematika, jo$ od dackih dana, bila njegovo Zivotno
opredjeljenje. Koliko sam ga ja poznavala, mislim da je u pitanju mogao biti samo
patriotizam mladog covjeka koji nije mogao odbiti poziv Armije kojoj su trebali
mladi, obrazovani i nadasve odani ljudi. Ta odluka je, medutim, bila kobna po ®
njega, jer je uskoro ,,stigla zlokobna 1948. godina” i Rezolucija Informbiroa.

Major Manojlo Maravi¢ je uhapSen 8. marta 1952. godine i sproveden u Is-
trazni zatvor u Beogradu, u kom je proveo tri mjeseca. Jedina ,,njegova krivica“
bila je $to nije prijavio svog zemljaka — pukovnika kod kog je stanovao. Uhapsen
je, iako ga ovaj tokom teskih saslusavanja i ispitivanja nije ni spomenuo. I pored
toga $to protiv njega nije bilo ni optuzbi, ni dokaza, presudom Vojno-disciplin-
skog suda oduzet mu je ¢in majora i razrijeSen je duznosti u JNA. Tako je ostao
bez Cina, bez posla, bez perspektive. Bila su to teska vremena za Manojla Mara-
vica, kao i za nasu zemlju. Nasla se u opasnosti. Trebalo ju je braniti od dojuceras-
njih saveznika Rusa. Nije bilo vremena da se provjeravaju stavovi i opredjeljenja
pojedinaca, tako da su se, na udaru, znali ¢esto naci i oni najodaniji, koji su se,
sticajem okolnosti, nasli na nekom mjestu ili nesto culi, a nisu prijavili — patrioti
poput Manojla Maraviéa. lako je o tom periodu svog Zivota rijetko pri¢ao, jednom
je rekao: ,,Srecom da me nisu poslali u rodnu Dreznicu, jer je tamo jo$ uvijek bilo
puno krizara, a ja bih zbog svoje visine bio lako uocljiv”.

Bio je to izuzetno tezak period u zivotu prof. Manojla Maravic¢a. Sre¢om, to
nije dugo trajalo. Zahvaljuju¢i DuSanki Kovacevi¢, visokopozicioniranoj partizan-
ki — ministarki obrazovanja u Vladi NRBiH i supruzi njegovog kolege sa studija
Milenka Stekoviéa, akademsku karijeru je, po drugi put, zapoéeo u Sarajevu. Jed-

nu Skolsku godinu — od oktobra 1952. do juna 1953. godine, radio je kao profesor >1
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matematike na Prvoj muskoj gimnaziji. Medu njegovim
dacima je bilo puno onih koji ¢e postati slavni: Momo Ka-
por, knjizevnik, Slobodan Loga i Bori$a Starovi¢, profesori
Medicinskog fakulteta i akademici, itd. Osim toga, hono-
rarno je bio angazovan i kao asistent na Katedri za matema-
tiku Filozofskog fakulteta i Tehnickom fakultetu — na koji
ga je pozvao prof. Emil
Janacek, koji je nesto
kasnije postavljen za
dekana novoosnovanog
Gradevinskog fakulteta.
U junu mjesecu 1953.
godine M. Maravi¢ je
izabran za stalnog asis-
tenta Tehnickog fakulte-
ta Univerziteta u Sara-
jevu, a u oktobru iste
godine za docenta tog
fakulteta.

Srpsko-pravoslavna Bogoslovija do Drugog svjetskog rata, Tako je po_(jel'a nj eg(?'
poslije rata Tehnicki, a sada Ekonomski fakultet va dugogodisnja Kkari-

jera na Gradevinskom
fakultetu, kome ¢e ostati vjeran tokom cijelog svog radnog
vijeka, iako je, kada je dosSlo do dezintegracije matematike
po fakultetima, mogao da ostane na Prirodno-matematic-
kom fakultetu, na kojem je takode drzao predavanja, kako
na osnovnom studiju, tako i na postdiplomskom.

M. Maravi¢ je bio jedan od prvih nastavnika i prvih
naucnika u oblasti matematike u Sarajevu i u BiH. Dok-
torirao je 1956. godine na Prirodno-matematickom odsjeku
Filozofskog fakulteta Univerziteta u Sarajevu, odbranivsi
doktorsku disertaciju O jednom postupku zbirljivosti diver-
gentnih redova, koju je uradio pod mentorstvom Vojislava
G. Avakumovica, u to vrijeme, pored J. Karamate, jednog
od najznacajnijih beogradskih matemati¢ara. Manojlo
Maravi¢ je bio prvi matematicar i 13. naucnik iz BiH koji
je stekao doktorat na Univerzitetu u Sarajevu [L:37].

M. Maravié, na Tehnickom
fakultetu - Gradevinski odsjek,
60-tih godina proslog vijeka

U periodu od januara do maja 1960. godine, M. Maravi¢

je bio na studijskom boravku na Univerzitetu u Londonu, u

toku kojeg je ucestvovao u radu nau¢nog seminara King’s

College. Po povratku iz Engleske, 1. marta 1961. godine

52 izabran je za vanrednog, a 1967. za redovnog profesora
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Gradevinskog fakulteta u Sarajevu. Tokom
dvije skolske godine (1962/63.1 1963/64.)
Manojlo Maravi¢ je, preko Jugoslovenske
komisije za kulturne veze s inostranstvom,
boravio u Sudanu da bi na Prirodno-mate-
matickom fakultetu Univerziteta u Kartumu
(Karthum) predavao matematiku, a od 1965-

1967. godine bio je, po pozivu, gostujuci pro- BIBLIOGRAFIIA DOKTORSKIH
1 1 1 DISERTACIIA ODBRANIENIH NA

fes.0r .na Wayne State University u Detroitu, S G i s

Michigen (SAD). U SARAJEVU

OD 1952 ~ 1989 GODINE

Akademik Manojlo Maravi¢ je objavio
Cetrdesetak naucnih radova. Njegovi naucni
radovi pobudivali su zapazen interes, kako
jugoslovenskih nauc¢nika, tako i onih Sirom
svijeta 1 doprinijeli da bude pozvan za gos-

tuju¢eg profesora, Sto u to vrijeme nije bilo SARAJEVO. 1983,
Cesto.
Naucna djelatnost akademika Manoj-
la Maravi¢a odvijala se u dvjema vaznim Bibliografija doktorskih disertacija
oblastima matematicke analize: feoriji sum- odbranjenih ”“fak“lte”mg U"fverz(lgggl)l
. .. . . e v . arajevu
abilnosti i Fourierovoj analizi, ¢ija ljepota /
se ogledala u tome
$to je bila ,,mlada”,
-
ali sa starim korije- ! 2 3 4
: : 10. Likar Lidija 1956. Prirodno- Kondenzacioni derivati helicina sa nmmal:_k.iml 5pﬂj!.vum?
nima. FOuI‘leI‘OVa matematitki koji sadrie aminske i amidne grupe. (Derivati salicina i
1, . v t hel.l'.i.m; parodito sa nekim terapeutski vafnim supstan-
analiza je zaCeta u cijoma
. ] . " 1.  Palian Bokko 1956.  Poljoprivredni Prinos poznavanju kupretkog soja ovaca kao bazom
drevnim istraziva- oplemenjivanje merinom v sapadem dijehs Bosne § Her
cegovine
njuma Francuskog 12.  Diinié Miralem 1956.  Veterinarski f:;';?;‘ciif,’.‘,‘?,‘j‘; r:r.‘r:::ad;iﬁ;iain?nljiﬁhg:: po é
matematicara Jo- 13.  Maravic Manojlo 1956  Prirodno- O jednom postupku zbirljivosti divergentnih redova E
. matematicki =
Sepha Fouriera, ob- 4. Erié Milivoje 195,  Pravni Agrarna reforma u Jugoslaviji u periodu 19181941 E
1 o 1 1 ekovié Milen! )56. i - ija raicenja ja se ispitivanju uredenih
javljenim u njego- ot st i G Sl oo P ¢ % oy e g g
vom ese'u Ana lil‘ié— 16.  Nesié Prvoslav 1956.  Veterinarski R@lgenrscka‘ ‘i\s“trniiva.r!i.am:uciljui.;}va?j? Anﬂmm!m;“ ::rebm:}-r
'.]. T;;e fia °f.‘f,t?§i'[ );‘r:dzeh}damhr:ul‘ehi,:rymmnia
ka teorya tOp lote, 17. Loza Bogdan 1957.  Pravni Naknada #tete prouzrokovane od strane poslovno nespo-
. . sobnih lica
1z 1822 Po njemu 18.  Pobegajlo Tgnjat 1957.  Veterinarski Prilngkmakroskop.\ks . | mikroskopskom prougavanju ple-
. . . linje kuge
.]e kasnl_]e ta anall- 19.  Mari¢ Tvica 1957.  Veterinarski islrailv:mje_ o Eru: u‘_r‘amti ;;r;:;g presufenja vimena
za dobila ime Fou- rava u vedim ckonomijama

rierova analiza. U
vrijeme, kada se M. Bibliografija: M. Maravié je upisan na 4. stranici pod rednim brojem 13.
Maravi¢ pocinjao
njom baviti, Fourierova analiza je, zbog Siroke lepeze primjena, ve¢ bila nezaobi-
lazan kurs na postdiplomskim studijima tehnickih fakulteta.
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Doktorska disertacija M. Maraviéa:
Zbornik radova S.A.N. LV-Mat. Inst. Beograd, 1957.
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Manojlo Maravi¢

Dakle, svojom doktorskom disertacijom [1], Manojlo Maravi¢ je zapoceo is-
trazivanja u oblasti teorijje sumabilnosti, za koju je ostao trajno vezan, bilo da
je u njoj zapocinjao nova istrazivanja, bilo da je njene rezultate primjenjivao u
drugim oblastima matematike. Intenzivno je radio i postizao znacajne rezultate
i u Fourierovoj analizi, i rjeSavao za nju vezana pitanja iz teorije diferencijalnih
i parcijalnih diferencijalnih jednacina. Tu se posebno bavio primjenama teorije
sumabilnosti na viSestruke Fourierove redove i sumabilno$¢u razvitka funkcija
po sopstvenim funkcijama Laplaceova operatora un-dimenzionalnom prostoru.
Inace, tom problematikom su se — pored
J. Karamate, V. Avakumovica i velikog
broja drugih poznatih matematicara,

toopwue panons C.AH. LV — Mo
Recaril dis fravaux du IAcwds

Inatitnt Mathémes

WA Wi e, &, F557

MAHOMIG MAFABH R

=6|| PLMBOCTH MOME (PUADYHHTH §yuicinje T(:. &), (e >> 0) xoja oape-

Borel-osom nocrynxy dymxmujs T(Le)— eVl

ucenika Beogradske skole analize —
bavili i brojni drugi, veoma znacajni,
matematicari Sirom svijeta, kao $to su:
E. C. Titchmarsh, B. M. Levitan, K. S.
Chandrasekharan, P. S. Avadhani,

Minakshisundaram, S. B. Bochner, R.
Carleman, A. Pleijel, G. H. Hardy, J. E.

0 JEJAHOM [IOCTYIIKY 3BMP/bHMBOCTH
JIHMBEPTEHTHHX PEJIOBA

¥YBOMA
MoaMaTo j& A C& CHAKOM AG Cafia ynorTpeGhcuos OoCTynK

je TaxoaBAMW pPadMOX  Koubepremuwje (f, {4 T) yosemor mocTymka.
KO, BaOpEMep, nocTynxy C oarosapa q:yl::qmja T{he)—efl, a

Mpeus TOME MOKCMO HESEDITATE NOACAY NOCTYNAKa SGEPAHEBOCTR

M ®ASCE, TAKO A3 WCTO] KASCH MPEMAAALY CHH DHN NOCTYmEM KOjW
mmajy wcry gyuxumjy 7°(4, €).

wyun»rp T e) cru]n ¥ BC3M €4 NHTALCM HHBEPSMjec nOCMa-
TPAnOT ad TCOPCME  AAjY yoaOue
{ycaone -un-e;n emmje} KOje wofia ma Jaaou0mans Qywsinjas ga Gucuo
MOFAH SKABYIHTH 1LEIARY KOonBeprenum)y, amajyliv ga je oma 3Gup-
AHDA ROTHIHHM MOCTYMKOM. ¥ CBIKOM CAYWajy TH YCAODH 3aBHCE O
camor Ilﬂﬂyﬂ“ O KoM _'|l. pes. JemaE BPAO ONWTH OGAMK YCIOBa
KOHBCPrERuMje jecre

lim inf min (A —A()) =—-w(e)+0, e-=0.
1= psmeat) Tife)

Op w=poasTor Cy WHETCPECE ONE MOCTYIILH sénp&m woju
aammce O wexor lmp:me‘rpl 8, 2aW TAKO A8 PAHAHAHTHM EPCAMOCTHMA
Sywsnwie T(fe) T HAETE

pre:u:un}e. Takas je uanpumep Valiron-op
nommn: [IS‘I (cm unja oM caydaj) sedunucan ca

\uuef"l

wome ogrosapa ymxuuja Tt £) = e &5

]A(r)m

Littlewood, D. Waterman, E. Stein, 1 dr.

U radovima koji pripadaju oblasti
teorije sumabilnosti [1, 4-6, 8, 34],
M. Maravi¢ je postigao niz znacajnih
rezultata od kojih posebno izdvajamo
rad pod rednim brojem [1], u kojem je
proucavao Gy -postupak sumabilno-
sti i njegovu primjenu u teoriji suma-

AGHPALMBOCTH OGuanx Fourier-onsx pesona, 4T JO Cals HAjE YCREAO
aa ce om OCTH our]
oBRx peaoss.

Valiron-om_nocTynaK uws, sssehy Ocraior, upwscss y reopuja

bilnosti  generalisanih  Fourierovih
redova. Od posebnog interesa su oni
od G-postupaka sumabilnosti, koji za-
vise od parametra 6, tako da razli¢itim
vrijednostima tog parametra odgovara-
ju razlicite duzine intervala konver-
gencije. Takav je, upravo, postupak G¢ , kod kojeg je interval konvergencije
oblika (t,t + €t?), za svako k > 0.

U svojoj doktorskoj disertaciji [1], M. Maravi¢ je:

¥ Teopujn a6

— dokazao jednu teoremu koja daje granic¢na svojstva postupaka sumabil-
nosti, kada su zadana odgovaraju¢a grani¢na svojstva funkcije — poznata
kao direktna teorema;

— nafao vezu izmedu Rieszovog i Gg — postupka sumabilnosti, koja igra

y o © . .
vaznu ulogu u primjenama postupka Gg na probleme sumabilnosti gen-
eralisanih Fourierovih redova;
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— dokazao teoremu u kojoj se vrsi poredenje G - postupaka za razliite
vrijednosti k, tj. dokazao da ako funkcija A(x) i njena transformacija
G¢ (4; x) zadovoljavaju izvjesne uslove tipa ,,0* ili tipa ,,0, tada i
Gy (A; x) sredine te funkcije, pri cemu je 0 < r < k, zadovoljavaju
izvjestan uslov koji je povezan s uslovima koje ispunjavaju funkcije
A(x) i G*, (4; x);

— polazeci od pretpostavki da:

Gg (A;x) — A, kada x — o i A(x) =0(1), kada x — oo

dokazao je da je A(x?) [b = (1 — 6)7!] GZ£-sumabilan ka 4, gdje je G&
jedan postupak s Wienerovim jezgrom, a zatim, pomocu tog rezultata dobio jednu
teoremu inkluzije, koja, zbog pretpostavke A(t) — A, kada t — oo nije ,,ista
inkluzija“ te, pomocu tog rezultata, oslanjajuci se na Wienerovu teoriju, dosao do
Tauberove teoreme za G -postupak, tj. da:

Gg (A;x) — A, kadax — 0, uzjos jedan uslov konvergencije
= A(t) — A kadat — oo.

Od rezultata dobivenih u radu [1] narocito treba ista¢i Maravi¢evu teoremu kon-
veksnosti za Gg -postupak sumabilnosti. Prvu teoremu konveksnosti je doka- @
zao madarski matemati¢ar M. Riesz za postupak koji je kasnije po njemu nazvan
Rieszovim postupkom sumabilnosti. M. Maravi¢ je dokazao drugu teoremu kon-
veksnosti, dok je autorka ovog teksta (M. Vukovi¢) dokazala trecu teoremu kon-
veksnosti.

Uradovima [2, 3, 13,17, 19, 21, 23], koji se odnose na probleme G¢g - suma-

bilnosti razvitaka funkcija iz klase L?, po sopstvenim funkcijama Laplaceovog opera-
tora, u n-dimenzionalnom prostoru, M. Maravi¢ je proucavao i rijesio vise pro-
blema. Od navedenih radova posebno ¢u izdvojiti rad [2] i rad [3], koji se na njega
nadovezuje, jer ga je, zahvaljujuéi rezultatima dobivenim u njima, D. Waterman
pozvao za gostujuceg profesora na Wayne State University u Detroitu (SAD).

U radu [2] M. Maravi¢ je, polazeci od rezultata Avadhania o sumabilnosti ge-
neralisanih Fourierovih redova, pomocu Rieszovog postupka, i teoreme, kojom je
datavezaizmedu Rieszovogi G -postupka sumabilnosti, dokazaodaje G -suma-

bilnost generalisanih Fourierovih redova, u prostoru E , lokalna osobina funkcije
f(Q) € L*(D), u tacki P, ako je:

B<O0<1iK>%n+1)(26-1)".
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Posto klasa neprekidnih funkcija ne zadovoljava ovu lokalnu osobinu, od
funkcije Q) se, u posmatranoj tacki P, mora zahtijevati vise od neprekidnosti.
Teorema koju je M. Maravi¢ dokazao u vezi s tim pitanjem je u izvjesnom smislu
analogon Hardy-Littlewoodove teoreme o B-sumabilosti, odnosno Morganove
teoreme o Valironovoj sumabilnosti obi¢nih Fourierovih redova.

U radu [3], M. Maravi¢, za funkciju f(Q)eL*(D) i parametre 6 i k, koji
zadovoljavaju iste uslove kao u radu [2], polazeci od jednog Levitanovog rezultata,

dolazi do zaklju¢ka: da bired Xa @ (P) bio G -sumabilan ka f(P), potrebno

i dovoljno je da za jedno p (0 < p < p,), funkcija a (t) bude G5 -sumabilna ka
nuli. M. Maravi¢ koristi u svom dokazu Levitanov metod da bi odredio interval,

kojem treba da pripadaju parametri 6 i k da bi G - sumabilnost generalisanih
Fourierovih redova bila lokalna osobina funkcije f(Q), u tacki PeD.

Iz navedene grupe radova M. Maravica treba svakako spomenuti i radove
[17, 23] koji se odnose na spektralnu funkciju Laplaceova operatora. U njima,
polaze¢i od rezultata Avakumovic¢a, Tichmarsha, Levitana, Avadhania i Minakshi-
sundarama, M. Maravi¢ prosiruje brojne klasi¢ne rezultate i kroz njih otvara niz
novih pitanja i istrazivanja.

Skoro svi ostali nau¢ni radovi M. Maravic¢a pripadaju teoriji visestrukih Fou-
rierovih redova funkcija, iz klase L'. Polaze¢i od fundamentalnih rezultata Boch-
nera i Chandrasakharana, M. Maravi¢ je dobio niz rezultata u ovoj oblasti, medu

® kojima posebno mjesto, pripada poopstenju Osnovne Bochnerove teoreme [9]. U
njoj je izrazio Rieszove sredine S°(Q) reda 9, viSestrukog Fourierovog reda,
posmatrane funkcije f, pomocu njene sferne sredine f,(7) od f, na sferi radijusa ¢,
s centrom u tacki P = (x,% x,%,..., x,°), te definisao sfernu sredinu 7, (¢)reda s>
0. Zatim je dokazao dvije teoreme kojim se tvrdi da se, uz odredene uslove, Riesz-
ova sredina S °,reda , viSestrukog Fourierovog reda, funkcije f, moze asimptotski
aproksimirati, u jednoj odredenoj formi, ako se sferna sredina f, (¢) od f, moze
asimptotski aproksimirati u odredenoj formi, i obrnuto.

Koriste¢i vezu izmedu asimptotskog ponasanja ove sredine sa ponasanjem
jedne Karamatine sporo promjenljive funkcije, M. Maravic je izveo zakljuc¢ak kako
o asimptotskom ponaSanju Rieszovih, tako i o ponasanju uopstenih Bochnerovih
sredina sfernih parcijalnih suma visestrukih Fourierovih redova. Niz takvih rezul-
tata dobio je 1 za izvodne viSestruke Fourierove redove [14, 15, 23, 28].

M. Maravi¢ je, dalje, prouc¢avao ®-sumabilnost visestrukih Fourierovih redova
[11] i ®-sumabilnost redova, izvedenih iz visestrukog Fourierovog reda funkci-
je f, uzastopnom primjenom Laplaceova diferencijalnog operatora [13] i doka-
zao: ako je sferna sredina viSeg reda funkcije fogranicene varijacije, u intervalu
(0, ), onda je njen visestruki Fourierov red ®-sumabilan. U ovom rezultatu je
(kao specijalan slucaj) sadrzan i ranije dokazani stav za Rieszovu sumabilnost
viSestrukih Fourierovih redova, u slu¢aju kada je red Rieszovog postupka veci od

56 jednog broja, koji zavisi od dimenzije n prostora £ [11].
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U radu [13], koriste¢i Bochnerov fundamentalni obrazac, kojim je data veza
izmedu ®@- sredine sfernih parcijalnih suma i sferne sredine funkcije ', M. Mara-
vi¢ je dosao do zakljucka da je:

a) ®-sumabilnost takvih izvodnih Fourierovih redova, u posmatranoj tacki,

jedna lokalna osobina;

b) ako asimptotsko ponaSanje sferne sredine funkcije f(X) stojiuvezis asimp-
totskim ponasanjem jedne sporo promjenljive funkcije, tada je asimptotsko
ponasanje izraza, dobijenog primjenom Laplaceova diferencijalnog operatora,
na @-sredinu sfernih parcijalnih suma, posmatranog visestrukog Fouriero-
vog reda, povezano s asimptotskim ponasanjem pomenute sporo promjen-
ljive funkcije.

M. Maravi¢ je u svojim radovima zapocinjao nova istrazivanja, a nerijetko
dobivene rezultate primjenjivao i u drugim oblastima matematike. Posebno
¢emo istaci dva takva rada [7] i [16]. Rad [7] — kratka monografija, koju je M.
Maravi¢ napisao u koautorstvu s B. Marti¢em, govori o procjeni sopstvenih
vrijednosti sopstvenih funkcija i Greenove funkcije rubnog problema oscilujuce
membrane. U njoj, nakon konciznog pregleda opste problematike, autori navode
najnovije rezultate R. Carlemana, T. Couranta, S. Minakshisundarama, A. Pleijela i
V. Avakumovica o asimptotskoj raspodjeli sopstvenih vrijednosti i 0 asimptotskom
ponaSanju sopstvenih funkcija w (P) rubnog problema osciluju¢e membrane, u
dvodimenzionalnom prostoru E,, a zatim iznose neke novije rezultate o suma-
bilnosti razvitka funkcije /(Q) € L*(D) po ortogonalnim sopstvenim funkcijama @
rubnog problema osciluju¢e membrane.

U radu [16], pisanom u koautorstvu sa D. Vukeljom, daje se proracun
nestacionarnih temperaturnih polja u ¢vrstim tijelima nestacionarne zapremine, u
predjelu rezanja metala koji je sacinjen na osnovu primjene toplotnog potencijala
prostog i dvostrukog sloja. Proracuni u radu su obavljeni pomoc¢u elektronskih
racunarskih masina (ELIOTT 803B). Primjenom matematickog aparata na ovaj
problem, dobija se sistem od dvije linearne integralne jednacine Volterraovog tipa
druge vrste, koje se ne mogu uvijek rijesiti u zatvorenom obliku, tako da se, u tu
svrhu, koriste priblizne metode. U praksi, kada su rubni uslovi zadani pomo¢u
jednostavnijih izraza, dobija se jedna integralna jednacina, ¢ime se problem
matematicki znatno pojednostavljuje, jer se za rjeSavanje te jednacine moze
koristiti metoda Laplaceove transformacije.

Posljednji radovi akademika Maravi¢a vezani su za Rieszovu sumabilnost
kompleksnog reda viSestrukih Fourierovih redova, koju je prvi uveo poznati
americki matematicar Elias Stein [27, 33].

Rad [27] M. Maravica je vezan za Rieszove sredine S °(Q) tipa m*=m *+...+
m * i kompleksnog reda & (= o + it), sferno sumiranog viestrukog Fourierovog
reda u kojem dokazuje da je Rieszova sumabilnost kompleksnog reda 6, tog Fou-
rierovog reda, funkcije /', u posmatranoj tacki 0 = (x, x,, ..., x, ), lokalna osobina
funkcije f, odnosno njene sferne sredine f;, u tacki O, kad god je Re(8) > k + s + V2.

57
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U rjeSavanja problema, koje je sam izucavao, akademik Maravi¢ je ukljucio i
svoje doktorante: M. Galié¢a (1974), K. Fincija (1977), S. Slakovi¢ (1978) i au-
toricu ovog teksta M. Vukovi¢ (1979) [L: 26, 27]. Pored ova Cetiri doktoranta,
u vrijeme gostovanja na Wayne State University, zajedno s profesorom Danielom

Watermanom, bio je mentor jos jedne
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Manojlo Maravié
MathSciNet

Ph.D. University of Sarajevo 1956 =

Dissertation: O jednom postupku zbirljivosti divergentnih redova
(On a Method of Summability of Divergent Series)
Mathematics Subject Classification: 42—Fourier analysis
Advisor 1: Vojislav Gregor Avakumovié
Students:

Name School Year Descendants

Galié, Mihajlo University of Sarajevo 1974
Finci, Kalmi A.  University of Sarajevo 1977
Slakovié, Semiha University of Sarajevo 1978
Vukovié, Mirjana University of Sarajevo 1979 2

Mathematics Genealogy Project: Manojlo Maravié¢

Posebno sam bila i ponosna i sretna kada sam na ¢uvenom Lomonosovu
(Moskovski drzavni univerzitet) upoznala velikana Ruske matematike B. M. Levi-
tana, koji mi je medu jugoslovenskim matematicarima koje je upoznao preko nji-
hovih radova i o kojim je govorio s postovanjem, pored J. Karamate i V. Avakumo-
vi¢a, spomenuo i M. Maravica, uz jo$ neke pripadnike Beogradske Skole mate-
maticke analize, kojoj preko prof. Maravica pripadam i ja.

Naucnoj problematici kojom se bavio M. Maravi¢ je posvetio i svoju mono-
grafiju Sumabilnost razvitka po sopstvenim funkcijama Laplace-ova operatora u
n-dimenzionalnom prostoru, koja je objavljena u ediciji ,,Djela” Akademije nauka
i umjetnosti Bosne i Hercegovine [B:1].

Monografija prof. Maravica je podijeljena na 3 glave i to:

Glava 1. — ViSestruki Fourierovi redovi ;

Glava 2. — Razvoj funkcije 1 (Q)€L! po sopstvenim funkcijama rubnog
problema osciluju¢e membrane ;

Glava 3. — Razvoj funkcije f(Q)€L? po sopstvenim funkcijama
Laplaceova operatora.

Sada ¢emo reci nesto o toj monografiji. S obzirom da se svakoj funkciji f(x),
integrabilnoj u razmaku [0, ©t], moze pridruziti jedan Fourierov red, ¢ija konver-
gencija, u tacki x = x_, zavisi samo od njenog ponaSanja, u okolini tacke x , ma
kako ona bila mala, pitanje konvergencije Fourierovog reda u posmatranoj tacki
je jedna lokalna osobina funkcije f(x), u toj tacki, o kojoj govori fundamentalna
Riemann-Lebesgueova lema. 59
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DJELA
KNJIGA LV

ODJIELIENSE TEHNICKIN NAUKA
Knijiga 8.

MANOJLO MARAVIC

SUMABILNOST RAZVITKA PO SOPSTVENIM
FUNKCIJAMA LAPLACEOVA OPERATORA
U n-DIMENZIONALNOM PROSTORU

SARAIJEVO
1970

SUMMABILITY OF THE EXPANSION IN EIGENFUNCTIONS OF THE
LAPLAGIAN OPERATOR IN n-DIMENSIONAL SPACE

This moncgraph comsists af th rer
Chaprer | HE MULTIPLE FOURICKR SERTES;

THE RXPANSION OF FUNCTION
OF THE BOUKDARY VALUE PROBL]
IBIRANI;

Ghapter jEL! IN
EIGENFUNCTIO! FOR A
VIBRATING MEN

Chaprer 2, 'HLI EXPANSION OF FUNCTION f(=Lf IN
EIGENFUNCTIONS OF THR LAPLACTAN OPERATOR

Chapter 1.

Monografija
akademika Manojla Maravica,
60 Djela ANUBiH, Sarajevo, 1979.
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U prvoj glavi monografije se govori o
sumabilnosti viSestrukih Fourierovih redo-
va funkcije f(Q)= f(x,, ..., x) koja je
realna, L-integrabilna i periodicna s perio-
dom 2m, po svakoj nezavisno promjenljivoj.
Do fundamentalnih rezultata u sumabilno-
sti viSestrukih Fourierovih redova doSao
je S. Bochner, uvodeci sferne parcijalne
sume tih redova, zahvaljuju¢i kojim se oni
mogu predstaviti kao obi¢ni Fourierovi
redovi. Osim toga, pokazao je kako se
mogu povezati razni postupci sumabilnosti
koji imaju lokalnu osobinu, u primjeni na
viSestruke Fourierove redove. U ovu glavu
monografije su ukljuceni rezultati radova
[11, 12, 14, 20] M. Maravica.

U drugoj glavi se posmatra prob-
lem G -sumabilnosti razvitka funkcije
AQO)eL(D),posopstvenim funkcijama dvo-
dimenzionalnog rubnog problema:

Au+iu=0 uD
(1)

u =0, na rubu B

1 odreduju 81 «, za koje je ta sumabilnost
jedna lokalna osobina funkcije f(Q), u tacki
u kojoj se ona razvija. Za dobivanje ovih
rezultata bitna je procjena Greenove funk-
cije, ovog problema, u kompleksnoj ravni A,
do koje je dosao V. G. Avakumovi¢.

Rieszov i Gg - postupak sumabilnosti
uspjesno se primjenjuju na razvitak funkci-
je f(Q)eL*(D), po sopstvenim funkcijama
n-dimenzionalnog rubnog problema (1), o
¢emu se govori u tre¢oj glavi ove mono-
grafije. U dokazima teorema o Rieszovoj
sumabilnosti tog razvitka, bitnu ulogu
je igrala Avakumovi¢eva procjena zbira
kvadrata sopstvenih funkcija posmatranog

rubnog problema. Avadhani je pomoc¢u Ava-
kumovicove procjene i nekih Tichmarshovih
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osnovnih ideja, dokazao da je Rieszova
sumabilnost tog razvitka jedna lokalna os-
obina funkcije f(Q), u tacki u kojoj se ona MAHO.AO J. MAPABIA
razvija, ako je red te sumabilnosti vec¢i ili
jednak (n-1)/2. Do tog rezultata je dosao i

B. M. Levitan.

Polazeéi od rezultata B. M. Levitana, 3BUPKA 3AAATAKA
M. Maravi¢ je dokazao teoreme o Gg - U3 TEOPUJE QYHKLIHJIA
sumabilnosti razvitka funkcije /(Q) 1 odre- KOMITAEKGHE TPOMER/CHBE

dio 6 i x, za koje je ta sumabilnost jedna
lokalna osobina te funkcije. I na kraju je
razmatrao Gg - sumabilnost spektralne gy
funkcije, spomenutog rubnog problema i
njenih izvoda [1, 17, 19, 23].
Monografija M. Maraviéa je izuzetno
dobro ocijenjena u sva tri svjetska re-
ferativna zurnala. U prilicno opSirnom

SABNAL

CAPAJEBO 159
prikazu te monografije, u njemackom
referativnom Zurnalu Zentralblatt fiir
Mathematik, referent B. Crstici, izmedu
ostalog, istice doktorske teze uCenika Sa- e
rajevske matematicke skole formirane oko ®

akademika Maraviéa [1979; Zbl. 0435.
42001], [L:7]. S obzirom da su svi njegovi o
. . g . . 21“ Z
doktoranti, kao 1 on sam, radili u oblasti v venipa ce toesna Gpara ks 3o £nd g
.. . .. . . wa bpegrock VLR
teorije sumabilnosti 1 Fourierove analize,
oni su zajedno s njim stvarno ¢inili $kolu

Laiza Je -:76/// x;ty’&

3 Ba ANed bugedu wa wwimo ce LGowm Ipamorc
qéywc?u/e Gpecrusaba jeguntsL KLY,
°

2 Waka cuntyrapumeme Te fhane sa pIsue

o

. v .o . .o pocwu peanyol Fapamesba A
— Sarajevsku Skolu teorije sumabilnosti i o B /Jfa’}wx lcigpara gorasa
. . . . . . @Ko wuFeLparumo Faiy 76;//»4 sy pyor kp//w//dt
Fourierove analize, kako je primjetio re- o # 777

Kow ce wn@epbony w0~
oce paraswie A Pa du
L REIAU AHTEL AN G
/4/>yzob‘a 12/=R « &/~ 1F,
kbg r—o a R~ o=.

ferent Crstici.

Akademik Manojlo Maravi¢ se, pored

nau¢nog, vrlo uspje$no bavio i struénim Possaive gainy dywiye-

: : : G & Semat o
radom. Da bi pomogao studentima, u cnt6 Y Aocuny svaree Z-7 «
11 i3 : > sy . ogpeguiy odiacd worbeprenylyc Fora pepd.

vrijeme kada nije bilo udzbenicke litera-
ture, napisao je dva izuzetno dobra udzbe- ~ Z;z”f::‘e‘:‘jﬁ;‘gf:f: i A 9
nika — skripta: Zbirku reSenih problema &
L, . T a7
iz matematike 1 (za inzenjere), u koautor- for etz £

stvu s B. Marti¢em [B:2] i Zbirku resenih
zadataka iz teorjje funkcija kompleksne
promjenljive [B:3], s originalnim zadaci- M. Maravi¢, Zbirka zadataka iz
ma koje je akademik Jovan Karamata Teorije funkcija kompleksne
.. ... .. promjenljive, Sarajevo, 1959. 61
sastavljao i davao na ispitima, u vrijeme
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kada je M. Maravi¢
L’ M ’ﬂ‘, & : i G:t J
) Urmerparets, Anprrtie oy /T'r(t):——iiﬁ Ao bio njegov asistent.

\ﬁ‘ N 1 . . . .
MY Rl=men rr%&c £ m w gen JV“‘E’ T.1 zac.lac1, napisani
Totary aaqy e, ,.L, (‘ y ” njegovim prekrasnim
o %L ;E ¢iriliénim rukopisom,

i > koliko lijepi, toliko i

teski, 1 danas privlace

dryaeusbo;  Tpu mxpanceibs g gipgusa 3o Gon paznju, kako svojom

220 Meprueaumma | koo KO"UWK y o fuiizesl, originalnos¢u, tako i
) ™ B, in kompleksnoséu i ele-
Tzcty () = Z Qk —‘“ (%) gancijom rjeSenja i

@) !

. ) izazivaju divljenje Ci-
tgc U} Bu sewnowsc- 2w dyoyetro talaca ! Jeny

Bt ) By=~4 = ’Bg—-"é‘('i) Eg :af;;,.., .Oni'suimene,kao

asistenticu na Kom-

M. Maravié: ispitni zadatak s uputstvom. pleksnoj analizi, koju

je predavao akademik M.
Bajraktarevi¢, toliko opci-
nili da sam zadatke iz te zbirke radila sa studentima na
vjezbama i davala im ih na pismenim ispitima. Prof. Baj-
raktarevi¢ me, zahvaljujuéi tim zadacima (i njemu su se
® svidjeli), ukljucio kao koautoricu zbirke koju su ve¢ pri-
premale dvije starije koleginice, a prof. Maravié, koji je za-
jedno s prof. Bajraktarevi¢em bio recenzent, zahvaljujuci
mom izboru zadataka i posebno mojim rjeSenjima, ponudio
mi je da mi bude mentor za doktorat — na $ta sam posebno
ponosna.

Profesor Maravi¢ je svoje nau¢ne radove publikovao
u vrlo uglednim i cijenjenim domacim i stranim matema-
tickim ¢asopisima i svi su pozitivno prikazani u najugled-
nijim svjetskim referativnim ¢asopisima: Mathematical Re-
views (USA), Referativnij Zurnal Matematika Akademije
nauka SSSR i Zentralblatt fiir Mathematik (tadasnje SR
Njemacke, danas EMIS-a), a usli su i u nekoliko svjetskih
monografija, kao §to su: K. Zeller, W. Beckmann, Theorie
der Limitierungsverfahren, Springer-Verlag, Berlin — Hei-
delberg — New-York (1970); E. Seneta, Regularly Varying
Functions, Springer-Verlag, Berlin (1976). Osim toga, niz
njegovih radova je citiran i u publikaciji lfogi nauki i teh-
niki (Dostignuc¢a nauke i tehnike), Svesaveznog instituta
naucnih i tehnic¢kih informacija Akademije nauka SSSR,

62
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serija Matematicka analiza,
tom 12, Moskva, 1974 [L:
2],1dr.

Zahvaljujuci svojim ra-
dovima 1 dobijenim re-
zultatima, M. Maravi¢ je
na sebe skrenuo paznju
medunarodne nauéne jav-
nosti, Sto je rezultiralo,
kao $to je ve¢ spomenuto,
pozivom poznatog ameri¢-
kog matemati¢ara Daniela .

The Paten-lined Gass Corins Clearwaler and Clearwater Seack, Plorida
Watermana, da bude gos- T
tujuéi profesor na Wayne ! .
State University, Detroit i :
I
I

(SAD), na kom je drzao pre-
davanja, kako za studente, | : .
tako i za postdiplomce, to- = ° : At Cord

oy . i toes -
kom dvije ¥kolske godine @, /5 /7 oau e ke AN iy

_ . ity opSout], mmfwwm MiRIANA ViKoVIE
(1965/6611966/67). lako je = ¢ ggre mpugatese, fewrss e

foi E Lopaeus adu (Lgataion Ra :
ponuda da u Americi ostane ;;js;f,_,m Uwivoricly & xa  § (ODSIEK 24 MATEMATIKY)

za stalno bila primamljiva, de ke Uiy Doarpgs VOIVODE POTNIKA . 43
prof. Maravi¢ je nije prih- | Ha Woyne-y me,q--% 7{o00 SARAIEVO
vatio. Jednom je onako, kao g 5;59: k%f b.—gﬁf dwﬁﬁiﬁm YusosLANA

e e S S

usput, rekao: ,,Nisammogao = i s ,;‘, f:“’f it (EUROPE)
dozvoliti da kupe jednog rednica i A visana 28.10.19 "
prvoborca”. Razglednica iz Tampe, USA, pisana 28.10.1977. godine

prof. Maravi¢ navodi americke univerzitete na
Afirmisan i cijenjen, aka- kojim je odrzao ili ée drzati predavanja

demik Maravi¢ je pozivan

da drzi predavanja o svojim

nau¢nim rezultatima na brojnim odsjecima za matematiku i matematickim insti-

tutima univerziteta i akademija nauka, kako bivse Jugoslavije, tako i u inostranstvu.

Spomenu¢emo samo neke od stranih univerziteta, kao sto su engleski univerziteti

iz Londona: University of London (University College) i Woolwich Polytechnic

University i americki univerziteti: Syracuse University, Syracuse, New York; Wayne

State University, Detroit, Michigan; University of South Florida, Tampa, Florida;

University of California (UCLA), Los Angeles i drugi.

Nakon povratka iz SAD, zbog integracije nastave matematike na Univerzitetu u
Sarajevu, Manojlo Maravi¢ je postao profesor Prirodno-matematickog fakulteta,
na kom je proveo oko deset godina, iako je i dalje drzao nastavu i za studente

Gradevinskog fakulteta.
63
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Saralevd, gdia [e bio u polefiy oS-
Ehpnt, B ke gocond na Pricsdnoe
matematekom | Tanhdiom Takodeb,
Dastarran m 1955 podne. TOET S0 2
ding biwsn o Ia venrednog profesors ®
Tehnibng feleitele Od 1963 podng 2
fo redowni profesor. Godiny dens - 5
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Gomie nauka | wmpetnost B B e 2
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o Univorsitely [SAD). .

M. Maravié, intervju za Oslobodenje, 21.8.1975. (I. Kalkan)

64
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Akademik M. Maravi¢ je ne-
sumnjivo spadao u najznacajnije
1 najsvestranije matematicare
posljeratne plejade matema-
ticara BiH i bivse Jugoslavije.
Bitno je uticao na razvoj mate-
matike, kako na Univerzitetu u
Sarajevu, tako i u cijeloj BiH.
Spadao je u one naSe vrhunske
matematicare koji su imali mno-
g0 razumijevanja i za probleme
nastave matematike. Kao jedan
od kljuénih profesora mate-
maticke analize i njenih primje-
na,svojimnaucnimipedagosSkim
radom dao je jasne konture Sara-
jevskoj Skoli matematicke ana-
lize. S ogromnom energijom
i Sirokom matemati¢kom eru-
dicijom Manojlo Maravi¢ je
duze vrijeme pokrivao veliki
dio nastave matematike na vise
fakulteta (Gradevinski, Tehnic-
ki, Masinski) u Sarajevu, Mo-
staru 1 Zenici, kako na II, tako
i na III stepenu studija. Poseb-
no treba istaci da je ucestvovao
u formiranju prvog postdip-
lomskog studija iz matematike
(akademske 1966/67) na Odsje-
ku za matematiku Univerzite-
ta u Sarajevu, ¢iji je bio i prvi
voditelj. Vaznu komponentu tog
studija Cinili su njegovi semi-
nari, uz koje se obi¢no vezivala
izrada magistarskog rada.

Kao izvrstan 1 seriozan, ne

samo predavac, nego i vrlo aktivan
naucnik i istrazivac, uvijek spreman

da pomogne, M. Maravi¢ je imao snazan uticaj na brojne
generacije studenata i postdiplomaca, ali i doktoranata, koji
su mu se divili i veoma ga cijenili. I pored toga $to je bio
veoma strog, bio je omiljen medu studentima, jer je vazio
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za izuzetno dobrog i korekt-
nog profesora. To potvrduje
i citat iz ¢lanka Matematika
kao pjesma, objavljenog u
intervjuu povodom dodjele
Dvadesetsedmojulske nagra-
de: ,,Akademik profesor dok-
tor Manojlo Maravi¢ je me-
lem. Veoma je objektivan.
On prosto dokaze studentu da
nesto ne zna, ide od pitanja
do pitanja i nema se niko ni
za §ta zaliti* — napisali su stu-
denti Gradevinskog fakulteta
u Sarajevu o svom profesoru

ANUBIH, slijeva na desno:
. L A . 1. red M. Maravié, V. Peri¢
u anketi, u odgovoru na pitanje da li im je teSka matematika i A. Hadibeganovié;
(I. Kalkan) ([L:17]). 2. red F. Vajzovié¢ i M. Vukovié,
U. Kisi¢ i N. Kusturica

Za izvanredan doprinos razvoju matematike akademik
Manojlo Maravi¢ je u toku svog dugogodisnjeg rada dobio
brojna visoka priznanja i odlikovanja, kao §to su: Repub-
licka nagrada za nauku ,,Veselin Maslesa“ (1968), Dvade-
setsedmojulska nagrada (1975), Orden rada sa crvenom
zastavom (1976), Sestoaprilska nagrada grada Sarajeva
(1979), Nagrada ZAVNOBiH-a (1988), te povelje Saveza
DMFA Jugoslavije (1974) i DMFA BiH (1977) i dr.

Kao logi¢an rezultat bogate nau¢ne, stru¢ne i svih drugih
aktivnosti, prof. Manojlo Maravi¢ je 1967. godine postao
dopisni, a 1975. redovni ¢lan Akademije nauka i umjetnosti
BiH. Bio je i ¢lan Nau¢nog drustva Srbije i Akademije nauka
R. Srpske.

Akademik M. Maravi¢ je bio angaZovan i na brojnim
funkcijama, kao Sto su: Sef Katedre za op$tu matematiku
Odsjeka za matematiku Prirodno-matematickog fakulteta,
Sef Katedre za matematiku i fiziku Gradevinskog fakulte-
ta u Sarajevu, predsjednik Drustva matematicara, fiziCara
i astronoma BiH, ¢lan Republickog savjeta za unapredenje
vaspitno-obrazovnog rada BiH, kao i ¢lan Izdavackog sav-
jeta Casopisa Pronalaza¢ Saveza pronalazaca, inovatora i
racionalizatora BiH, i dr.

['u Akademiji nauka i umjetnosti BiH obavljao je mnoge
znacajne duznosti, kao $to su: glavni i odgovorni urednik

Casopisa Radovi Odjeljenja tehnickih nauka Akademije 65
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nauka i umjetnosti Bosne i Hercegovine, a zatim i casopisa Radovi matematicki,
koji je nastao izdvajanjem matematike iz Radova Odjeljenja prirodnih i mate-
matickih nauka Akademije nauka i umjetnosti Bosne i Hercegovine; sekretar
Odjeljenja tehnickih nauka i ¢lan Predsjednistva Akademije nauka i umjetnosti
Bosne i Hercegovine, te ¢lan Komisije Savjeta akademija za saradnju s Americ-
kom nacionalnom akademijom nauka, kao i brojnih drugih komisija.

Bio je i dugogodisnji ¢lan Londonskog (LSM) i Ameri¢kog (ASM) drustva
matematicara.

Akademik M. Maravi¢ je bio plodan i ugledan nau¢ni stvaralac u oblasti
matematicke analize, opStejugoslovenskog znacaja i visoke medunarodne re-
putacije, ¢ovjek koji je svojim nauénim radom, nastavno-nauc¢nom djelatnoscu i
posebno mentorskim radom najvise doprinio formiranju nau¢nog podmlatka u
oblasti matematike u BiH.

Manojlo Maravi¢ je bio intelektualac koji je pored matematike bio izuzetan
poznavalac, kako knjizevnosti — posebno ruskih klasika, tako i stranih jezika
(objavljivao je radove na engleskom, francuskom, njemackom i ruskom jeziku) i is-
torije, u kojoj se takode dokazao, i to ne samo kao izuzetan poznavalac nego i kao
autor. Otprilike tri decenije poslije dolaska u Sarajevo, kao uveliko uspio i priznat
naucnik, tada ve¢ penzioner, akademik Manojlo Maravi¢ se, zajedno s grupom
svojih prijatelja — zemljaka, upustio u ozbiljan posao istrazivanja i pisanja istorije

® rodnog kraja — kako bi s jedne strane rasvijetlio doseljavanje Srba krajem XVI i
pocetkom XVII vijeka u te krajeve, a sa druge da bi istoriju rodnog kraja otrgnuo
od zaborava i sacuvao za naredna pokoljenja. Tako je, ucestvujuci u pisanju knji-
ge — monografije Partizanska Dreznica [L:15] — u uvodnom ¢lanku Iz proslosti
Dreznice do 1918. godine poSao od najstarijih vremena, kada su u tim krajevima
zivjeli Japodi 1 Rimljani, a zatim stavio akcent na doseljavanje Srba u te krajeve
i njihov Zivot do pocetka XX vijeka [B:6]. Pri tome je koristio brojne podatke
i pisane dokumente, medu kojim 1 one najpouzdanije koji se Cuvaju u Beckim
arhivima, do kojih je doSao zahvaljuju¢i svom veoma obrazovanom srednjoskol-
skom profesoru teologije i istorije, kasnije i velikom prijatelju Milanu Radeki.?

Kao i svaki posao koji je radio, i ovaj je M. Maravi¢ uradio izuzetno dobro, tako
da je nakon objavljivanja knjige dobio niz pohvala, i to ne samo od obicnih Citalaca
nego ¢ak i od veoma cijenjenih i ozbiljnih istoriCara, kao $to je bio akademik Mi-
lan Vasi¢, koji je, kada je proc€itao ¢lanak, primijetio da je veliki gubitak za istoriju
Sto se M. Maravi¢ nije bavio istorijom.

Pored rada Iz proslosti Dreznice do 1918 godine [B:6], koji je, s obzirom na
istorijsku vrijednost, bio jedan od najznacajnijih radova u knjizi Partizanska
Dreznica, objavljena su jo§ dva ¢lanka prof. M. Maravic¢a [B:7] 1 [B:8].

Slobodno se moze re¢i da je akademik Manojlo Maravi¢ bio najsvestraniji medu
matematicarima. Pored toga Sto je bio izuzetan naucnik, autor nau¢ne monografi-

66

2 Pregazen, zajedno sa suprugom, na ulicnom prelazu, 1990. u Karlovcu.
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jeidvaudzbenika za studente, Sto je, sa Cetiri
doktoranta, u ono vrijeme bio matematicar
koji je najvise doprinio stvaranju podmlat-
ka na Univerzitetu u Sarajevu, bio je i jedan
od najznacajnijih tvoraca Sarajevske skole
matematicke analize [L:7], gostujuéi profesor i
predavac po pozivu, na brojnim domacim uni-
verzitetima i institutima, kao i na engleskim
i americ¢kim, ¢ak i u Africi. Bio je i izuzetan
poznavalac istorije, posebno svog rodnog kra-
ja, kojom se vrlo uspjesno bavio.

Medutim, bibliografski podaci, koliko
god bili izuzetni, predstavljaju samo nepot-
punu sliku covjeka kakav je bio akademik
M. Maravi¢, pa bi i ova pri¢a bila nepotpu-
na kada se ne bi reklo barem nekoliko rijeci
i o njemu kao Covjeku. Manojlo Maravié¢
je bio vrlo stabilna, sredena licnost i do-
bronamjeran covjek — umjerenog i prirod-
nog ponasanja. Bio je Covjek jasne misli i
izgradenih stavova, tolerantan i nenamet-
ljiv i uz to vrlo elokventan i zanimljiv pri- . Partizanska Drefnica

C . .o Historijski arhiv u Karlovcu,
povjedaC. Imao je talenat da sakupi ljude Karlovac, 1982.
oko sebe, da im prica
tako interesantno, da ga
svi pazljivo sluSaju, ali
je bio 1 besjednik koji je
umio pazljivo i da slusa
druge, strog prema drugi-
ma, ali isto tako i prema
sebi, jasnog stava i veli-
kog autoriteta. Kao takav, =
bio je poStovan ne samo
od svojih kolega i stu-
denata nego i od obi¢nih
ljudi.

SEMA o

g
|

2

Tako, recimo, prof.
dr Srdan Kisin, najprije
student, a kasnije pro-
fesor i kolega profesora
Maravica na Gradevinskom
fakultetu u Sarajevu, u svom 67

Geoporzicija Partizanske DrezZnice
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tekstu ,,Zapis o legendi fakulteta” kaze: ,,Prof. Manojlo Maravic¢ je nas studente
najprije fascinirao svojom visinom od 202 cm. Potom nam je ublazio tremu svojim
i dobro¢udnim i zagonetnim osmjehom. Za vrijeme predavanja, u sali je vlada-
la savrsena tiSina, prekinuta uzdahom ponekog studenta koji nije stigao da nesto
zapise [...]. Sta je jos upotpunilo sliku o profesoru Maravi¢u, mom doZivotnom
idolu? Sem suverenosti u nauci kojom se bavio, to je svakako skromnost. A tu je i
njegov divan smisao za humor, obi¢no na svoj racun” [L:18].

Da je prof. Maravi¢ imao smisla za humor, potvrduje i prica koju sam svoje-
vremeno cula od njega: ,,Jednom, kada sam kao partizan zurio na zadatak, zaustavio
sam se pored plota da upitam seljaka koliko mi treba vremena do odredista, a on
mi je odgovorio, tebi pola sata, inace sat, jer je, zbog moje visine, pomislio da
sam na konju.”

Prof. Maravi¢ je imao nesto zajednicko i sa velikim Isaakom Newtonom — oba
surodena prije vremena — od sedam mjeseci. To sam saznala sasvim slu¢ajno kada
je neko zabrinuto rekao da mu se rodilo dijete od sedam mjeseci. Mane, koji je sta-
jao u blizini, okrenuo se 1, da bi utjesio zabrinutog covjeka, kroz smijesak, rekao:
,,J0 ne mora nista da znaci. Pogledajte mene, i ja sam prijevremeno roden, a vidite
koliki sam narastao. A i Cuveni Isaak Newton je roden od 7 mjeseci, a postao je
veliki genije. Dakle, nema razloga za brigu.” Iako je i u tom slucaju, kao primjer,
mogao takode navesti sebe, skromno je spomenuo Newtona.

Ako tome jo§ dodamo da je volio putovanja i da je bio patriota i dobrovoljac koji

® je 1941. godine uzeo pusku da brani zemlju, onda mozemo zakljuciti ne samo
da je bio jedan od najsvestranijih bosanskohercegovackih matematicara nego i da
je imao puno zajedni¢kog s osnivacem poznate Beogradske skole matematike —

Mihailom Petrovicem Alasom, ¢iji je i sam bio sljedbenik.

Lijepo je da Dreznicani nisu zaboravili svog Maneta, ni 20 godina poslije
njegove smrti. Dostojanstveno su mu se oduzili izlozbom ,,Sto godina od rodenja
i 20 godina od smrti akademika Manojla J. Maravi¢a” [L:8], koja je odrzana u
jednom od ekskluzivnih prostora Etnografskog muzeja u Beogradu, u poznatoj
Manakovoj kué¢i. Osim toga, Drezni¢ani su mu tim povodom posvetili i jedan
broj Godisnjaka matice Dreznicke [L:13].

M. Maravi¢ je od 1952. godine Zivio u Sarajevu. Zavolio ga je i kud god je
odlazio, vracao mu se. U njemu je stekao prijatelje, proveo radni vijek i u njemu
se najbolje osje¢ao. U intervjuu I. Kalkanu je rekao: ,,Volim Sarajevo. Ono je ve¢
postalo dio mene i mog posla“ [L:17]. Stekao je brojne prijatelje.

Spomenucu samo jednog, velikog prijatelja Kadriju Kresu, ratnika i prvoborca,
nastavnika matematike, s kojim se ¢esto druzio.

Teska srca je napustio Sarajevo, ratne 1992. godine. I sada ga vidim presa-
vijenog s rukama na koljenima i u uSima mi odzvanjaju njegove tuzne rijeci “i¢i,
ne i¢i“, dok se oprastao od svojih knjiga i svojih uspomena i skanjivao da krene ka
izlazu iz svoga stana, i ne slute¢i da ga neko posmatra i prisustvuje tom, za njega

68 bolnom ¢inu i ne znajuéi da se viSe nikada nece vratiti u svoj dom. Mene, koja
sam ga zajedno s jo§ nekolicinom prijatelja ispracala, njegova sestricina Branka
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DBurica (rodena Ivosevic), koja je zajedno s njim bl
napustala Sarajevo, zamolila je da se popnem do '
stana i vidim §ta je s njim i da ga izvedem iz - - - ¥ <
stana. 28 B B B
Ja, kao posljednja i najmlada doktorantica DAVID  MACKENZIE

akademika Maravica, re¢i ¢u da je moj profesor ! X
Manojlo Maravi¢c Mane bio izuzetan Covjek,
prijatelj 1 ucitelj brojnih generacija studenata.
Iako to nije pokazivao, bio je izuzetno osjecajan
Covjek — ¢ovjek koji je imao dusu.

Ja ¢u se uvijek sjecati dana kada me,
poslije povratka s Lomonosova, upitao kako
je protekao moj studijski boravak u Moskvi i
kako napreduje rad na mom doktoratu. Dok
sam mu s odusevljenjem pricala kako rjeSavam
opet aktuelan problem, koji je prije 35 godina
postavio cuveni njemacki matemati¢ar Wolf-
gang Krull, on se zamislio, a onda rekao: ,,To
nije dobro. Svako bi bio sretan da rijesi takav
probem — donio bi mu slavu, ali to nije problem

za mladog Covjeka, za pocetnika.” Nakon par Llosba:
dana mi je ponudio da radim doktorat iz analize  “Sto godina od rodenja i dvadeset godina
pod njegovim mentorstvom. od smrti akad. Manojla J. Maravica”

U ime svih nas, njegovih doktoranata, re¢i ¢u Etnografski muzej u Beogradus,
Manakova kuca,

da je bila velika privilegija i cast biti u¢enikom 25. februar — 20. mart 2020.
akademika Manojla Maravica, koji je nas, svoje
doktorante, uveo u veliki, oCaravajuci svijet
matematicke nauke: svijet divergentnih redova
i njihove konvergencije, teorije sumabilnosti,
Karamatine teorije i Fourierove analize 1
njihovih primjena. Ponosna sam da sam bila
doktorantica, ne samo izuzetnog nauc¢nika nego i
velikog Covjeka, akademika Manojla Maravica.

69
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Branislav Marti¢

(Valjevo 1923 — Sarajevo 1985)

Branislav Marti¢ je roden 3. juna 1923. godine u Valjevu (R. Srbija), u skrom-
noj porodici, 0 kojoj se malo zna. U izlaganju njegove biografije uskraceni smo za [O)
izvjesne podatke koji ¢ine obavezan sadrzaj svake biografije, znacajan za svaku,
a posebno za licnost kakva je bio profesor Marti¢. 1z sluzbene biografije se vidi
da mu se otac zvao Mladen, dok se ime njegove majke, posto nigdje nije upisano,
¢ak i ne zna. Ipak, da se zakljuciti da mu je djetinjstvo bilo veoma tesko, da mu je
majka bila sve. Rijetko je o njoj pri¢ao, ali kada bi je spomenuo, bilo je to uvijek s
njeznosc¢u i sa velikom ljubavlju. Na jednoj njegovoj knjizi sam procitala ,,Maj-
kana, rodena 19. 10. 1899. po novom, a6. 10. 1899. po starom kalendaru®. Pret-
postavljam da ju je zvao Majkana od milja. Oca nije spominjao. Majka se, iduc¢i
trbuhom za kruhom, zajedno sa sinom Branislavom, poc¢etkom Cetrdesetih godina
proslog vijeka, zatekla u dalekom Sarajevu. Bio je oZenjem Smiljkom Sinik, ali
nisu imali djece.

Znao mi je nekada, za nekoga, reci: ,,Lako je bilo onom gospodicicu, dijete,
njegova majka je bila uciteljica, a moja majka, dijete, bila je pralja. I$la je da radi
po kuc¢ama, da zaradi, kako bi me mogla skolovati.” Za majku je bio cijelog zivota
njezno vezan i brinuo za nju, onako kako je ona brinula o njemu, dok je bio dijete.

Kao ucenik sedmog razreda gimnazije, ratne 1941. godine, prekida Skolo-
vanje, zapoceto u Sarajevu, i sa majkom bjezi u rodni grad Valjevo (Srbija), u nadi
da ¢e tamo lakse prebroditi rat.

2010 Mathematics Subject Classification: 01A70, 0A65, 26-XX, 40-XX, 33-XX, 35-XX, 39-XX
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2020. proslavijeno je
150 godina Gimnazije
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Ali neumoljiva
njemacka arma-
da rusi sve pred
sobom, ne Stedeci
¢ak ni djecu. Tako
je Branislav Mar-
tic 1942, godine,
kao ucenik osmog
razreda gimnazije
u Valjevu, najprije
isklju¢en iz Skole,
a zatim deportovan
na prisilni rad u

Valjevska Gimnazija, osnovana 1870. Njemacku. O tom

periodu svog zivota
nije volio da pric¢a. Pretpostavljam da ga se nerado sjecao,
ali da je ostavio neizbrisiv trag na njega moglo se zakljuciti
po njegovom ponasanju: nestrpljivosti, burnom reagova-
nju, kao i preranoj smrti. Nije volio da dolazi na sjednice i
to se na Odsjeku za matematiku tolerisalo.

U maju 1944. godine, nakon bjekstva iz logora, uklju-
¢io se u Sloveniji u partizane. U partizanskim redovima je
ostao do oktobra 1945. godine. Poslije oslobodenja vra-
tio se s majkom u Sarajevo da nastavi $kolovanje. Nakon
zavrSetka gimnazije 1946. godine, upisao se na studij mate-
matike na Prirodno-matematickom fakultetu Univerziteta u
Beogradu, kojije zavrsio 1950. godine. Po zavrSetku studija,
krac¢e vrijeme je radio kao profesor po srednjim $kolama u
BiH: u Banjoj Luci, Prijedoru i Sarajevu. Godine 1954.
izabran je za asistenta, a 1960. za predavaca na Tehnickom
fakultetu Univerziteta u Sarajevu. Istovremeno je radio i
kao honorarni asistent na Prirodno-matematickom odsjeku
Filozofskog fakulteta u Sarajevu.

Znao bi reéi: ,,Natr¢ao sam se, dijete, u vrijeme kada sam
bio asistent. Tréao sam od jedne do druge crkve, s jednih
na druge vjezbe, da ne zakasnim® — misleci pritom na srp-
sko-pravoslavnu Bogosloviju (danas Ekonomski fakultet) i
katoliCku crkvu Sv. Nikole Taveli¢a, na Kovaci¢ima, koje
su poslije Drugog svjetskog rata pretvorene u Tehnicki,
odnosno Poljoprivredno-Sumarski fakultet, na kojim je u to
vrijeme asistent Marti¢ drzao vjezbe iz matematike.
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Branislav Marti¢ je 1961.
godine na Prirodno-matema-
tickom fakultetu u Sarajevu
odbranio doktorsku disertaciju
O jednom skupu dvoparame-
tarskih postupaka zbirljivosti i
njihovim primjenama [1], na-
kon $to je, prethodno, na osno-
vu odluke Nastavno-naucnog
vijea Prirodno-matematickog
fakulteta, osloboden usmenog
dijela doktorskog ispita. Men-
tor njegove doktorske disertacije
bio je prof. dr Viadeta Vucko- Pravoslavna Bogoslovija do rata 1941. godine,
vi¢, jo§ jedan od matematicara Tehnicki fakultet poslije rata, sada Ekonomski fakultet
iz plejade Cuvene Beogradske
Skole Mihaila Petrovica Alasa.

Branislav Marti¢ je iste
godine na Elektrotehnickom
fakultetu u Sarajevu izabran u
zvanje vanrednog profesora. Na-
kon kra¢eg vremena, prelazi na
Visu tehnicku skolu u Trsteni-
ku, a zatim na Tehnicki fakultet
u Banjoj Luci, na kojem je iza-
bran za redovnog profesora.

Godine 1975. prof. Marti¢
prelazi na Prirodno-matemati-
¢ki fakultet u Sarajevu, na ko-
jem ostaje do 1983, kada odlazi

upenziju. Plodna naucna djelat- Katolicka crkva Sv. Nikole Tavelic¢a do rata 1941.
nost Branislava Marti¢a trajala Poljoprivredni i Sumarski fakultet
je neprekidno 25 godina, sve do 1991. godine kada je vracen crkvi
do njegove prerane smrti 1985.

godine.

U tom periodu Branislav
Marti¢ je objavio preko 100
naucnih radova. Prate¢i ra-
dove Jovana Karamate, ko-
jim je i inace bio opcinjen,
i sam je postigao svoje naj-
znacajnije rezultate u raz- 75
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nim oblastima klasicne matematike, rjeSavaju¢i prob-
leme iz: teorije sumabilnosti, teorije funkcija Tauberove
e  prirode i teorije sporo promjenljivih i regularno promjen-
@ | ljivih funkcija, kao i iz teorije funkcija kompleksne prom-
Jenljive, teorije specijalnih funkcija, funkcionalnih jednaci-

postomsie DieETACHE ‘ na, analitickih nejednakosti, matematicke logike i algebre,
_ ODBRANJENE NA VISOKOSKOLSKIM icnih 7 17 / / 17 r 7 N7
e te obicnih i parcijalnih diferencijalnih jednacina.
U SARAJEVU : . ye [ . v -
1952 — 197, . Svakako treba istac¢i da veliki broj nau¢nih radova Bra-

nislava Marti¢a (vise od jedne tre¢ine) pripada oblasti te-
orije sumabilnosti, s kojom je zapoceo svoj naucni rad i u
@ - kojoj je postigao vrlo znacajne rezultate. U svojoj dok-
- torskoj disertaciji poceo je da proucava dvoparametarske
e _ postupke zbirljivosti [1] 1 u potpunosti ispitao neke od
DOKTORSKE DISERTACLJE  Njihovih osobina, te za njih dokazao niz raznih relacija in-

odbranjene na VSO kluzije i razmatrao neke od moguénosti njihovih primjena.
Univerziteta u Sarajevu . . .,
Radovi Branislava Marti¢a

su veoma pozitivno prikazani

- 2 - - 1 u sva tri, u ono vrijeme naj-
B T ————— | uglednija, svjetska referativna
6. Bowmichs UL B Sots pioladies - S | sl G zurnala, kao §to su: Mathe-
% ohre R Trehmn ':,:"E‘?}“ozgﬁ’;nﬁﬁ’%ﬁﬁﬁ‘uﬁfjﬂ'f&‘&fﬁ]ﬁzﬂ% | matical Reviews (US A)’ Re-

61 Repad Avica 1961, Prirdno. Sinteza derivata salicing
matematichi

ferativnij Zurnal Matematika
(Akademije nauka SSSR) i
AR e Zentralblatt fiir Mathematik

rofurazona na kokeidiozu jagmjadi

68,  Matijabevic Porar 1951 Veterinorski

WANVN [IVHOLAOD

8. Josié Borislav 1961, Praval

Tor 1961,

v - . v
I Vujovid Dimirije 1961 Filozofski e Gore 1 Siblje (tadasnje SR Njemacke’ da_
72 Ibrahimpasic Besim 1961, Pravni Polittld delikt . .
b e i R Dinavaika populacija Hydropsiche Fulvipes Curts § Eydro- nas EMIS) Osim toga, veci

-Gospodnetic Mara malemalitkl psiche Saxonica Mc Lachlan (Trichoptera)
e el TR 3 Ty il broj njegovih radova je ne

samo citiran u radovima dru-
gih matematiara nego je uk-
lju¢ivan i u neke od poznatih
svjetskih monografija, kao $to su:

— K. Zeller, W. Beckmann, Theorie der Limitie-
rungsverfahren, Springer-Verlag, 1970 (citiran
21 naucni rad) [L:53] ;

— Itogi nauki i tehniki ANSSSR i Drzavnog komite-
ta Savjeta ministara SSSR, serija Matematicka
analiza, Moskva, 1974 (citirano 20 nauc¢nih ra-
dova) [L:2].

Ti radovi ne samo da su afirmisali Branislava Marti¢a
kao matemati¢ara u medunarodnoj matematickoj javnosti
nego su mu i obezbijedili trajno mjesto u bosanskoherce-

76 govackoj 1 svjetskoj nauci. Svakako treba istaci da je, u

Branislav Martié¢: upisan pod brojem 64 na strani 9.
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ono vrijeme, uklju¢ivanje radova u svjetske monografije
bilo veliko priznanje za svakog autora, s obzirom da tada YHMBEDSUTET Y CAPAIEBY
nije bilo kompjutera, koji danas pomazu nau¢nicima da :
se, za kratko vrijeme, upoznaju s najnovijim rezultatima u

oblastima svoga rada i medusobno povezu. 4§ Sl

Branislav Marti¢ je bio ne samo izuzetan nau¢nik nego e
1 veoma zanimljiv predava¢. Tragovi brojnih kurseva koje MATEMATHKE I
je predavao, na raznim fakultetima, ostali su ne samo u
sje¢anjima njegovih slusalaca nego i u obliku viSe veoma
uspjesnih udzbenika i skripta, tako da trajno ¢uvaju us-
pomenu na njega.

1 aceo

CAPAJEBO |

Trudio se svim silama da pomogne studentima i da im
olaksa studiranje. Pisao je predavanja da bi imali odakle da Sl i
uce za ispite i da se pripremaju za kolokvijume. Tome svje-
doce njegove knjige: Kurs matematike — 11 1I dio (Univer- B. Marti¢: Kurs Matematike I,
zitet u Sarajevu, 1962) i Matematika 1111 IV (Univerzitet u Sarajevo, 1962.
Sarajevu, 1970). lako zvanicno izdate od strane Univerzite-
ta, pisane su rukom — njegovim citkim i lijepim ¢irilicnim
rukopisom, i umnozavane “ofset” tehnikom, jer su u ono
vrijeme jo$ uvijek postojale samo malobrojne izdavacke
kuce, a nije bilo ni dovoljno pisa¢ih masina. I pored toga,
bile su to jako dobre knjige. Krasila ih je jednostavnost
izlaganja kako bi svaki student, s malo truda, mogao da
razumije nj thov sadriaj idauzivau nj ihOVOj 1_] epoti. MAI[H&I“HA m " W

A HHUHBEPSIHTET Y CAPAJEBY

Ap BPAHUCIIAB MAPTUHR

Branislav Marti¢ je bio sljedbenik ¢uvene Beogradske
Skole matematike Mihaila Petroviéa Alasa i veliki postova-
lac nau¢nog djela Jovana Karamate, koji je na sebe skretao
paznju ne samo formom i stilom nego i originalnosc¢u
nau¢nih rezultata. Prof. Marti¢ je do najsitnijih detalja
proucavao Karamatine radove, koji su za njega bili is-
tovremeno 1 inspiracija i izvor ideja. Njemu je posvetio i e
neke od svojih radova, ukljucujuéi i tri posljednja, pisana
u koautorstvu s autorkom ovog teksta M. Vukovi¢ [107-109].
I pored neospornog uticaja koji su na njega imali radovi
Jovana Karamate, s pravom se moze re¢i da je profesor
Marti¢ bio samouk. Nikada nije imao neko matematicko
ime iza sebe, niti nekoga ko bi mu otvarao put. Uspio je
potpuno samostalno, zahvaljuju¢i upornom radu, talentu
1 bezgranic¢noj ljubavi prema matematici. Naravno, za us-
pjeh sumu bile neophodne i knjige i naucni radovi, do kojih
se u ono vrijeme dolazilo tesko, tako da ih je najcesée po-
sudivao, a ¢esto morao i da prepisuje. Slobodno se moze 77

Matematika IIIi IV,
Sarajevo 1970.
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zakljuciti da su stalan rad, radoznalost i mate-
maticka literatura bili najvazniji Marti¢evi ucitelji.

S TS, Fnaet 4,y 12

GLASYIK MATEMATIGKO FIZIRKD | A8
PERIOMIGUK MATMEMATIG RLPRTS(COM Er A

Znao mi je reci: ,,Dijete, ja sam ti samouk, ja
sam vuk samotnjak. Vidi ti onog Perica, to $to on
radi, to su stra$ne stvari, uuu uuu. Niko to ovdje,
osim njega, ne moze da razumije. Ali, nije ni ¢udo,

Branislay Martic, Sarajeve

Relation between =, KS ) and the on ti je ucio tamo od onih jezuita“, kako je nazivao
Euler—Knopp Methods of Summation

e ' Nijemce, vjerujem zato $to su ga podsjecali na

: ' ' strahote nacistickih tortura kroz koje je prolazio
tokom tri godine koje je, kao srednjoskolac, pro-
veo u logoru i na prinudnom radu u Njemackoj.
Inace, prof. Perica je veoma cijenio i kao ¢ovjeka
_ i kao naucnika i obra¢ao mu se za savjete, ali i za
Zea e : podrsku, kada mu je ona bila potrebna. Privatno
: mu se ¢esto obracao i sa Veselko.

Kao $to sam ve¢ rekla, o Branislavu Marti¢u i
njegovom zivotu se, nazalost, znamalo. Njegova is-
B. Marti¢, naucni rad, Zagreb, 1961. torija je bio njegov rad —njegovo stvaranje ili, bolje
Glasnik matematicko-fizicki i astronomski . . . . e

re¢i, nadarenost i velika ljubav prema matematici.
Sve je radio s velikom strascu, a kod takvih ljudi
vazi pravilo ,,sve ili niSta®“. Ako bih morala da u
nekoliko rije¢i sazmem njegov Zzivot, istakla bih
skromnost, plemenitost i dobrotu, zed za znanjem,
zelju da Sto vise nauci, takmicarski duh i Zestinu
s kojom je govorio, naroCito kada se radilo o ne-
koj nepravdi, na koju je posebno bio osjetljiv. Nije
volio sjedniCenje. Sjednice je smatrao gubljenjem
vremena, a nije imao ni zivaca da na njima sjedi.

Koliko sam ga poznavala, mogla bih dodati, bio
je Covjek izrazenog talenta kojeg je interesovalo
sve §to je bilo vezano za matematiku. Tragovi
njegove riznice znanja sacuvani su U njegovim ra-
dovima. Oni o njemu najbolje govore. Brojao ih je
i radovao im se poput malog djeteta. Zapravo, ra-
dovi su mu i bili kao djeca, koje nije imao. Nese-
bi¢no nam ih je ostavio.

% Mfmig "Quénx’gal’g SIc_lIrajevo, 1962. Po obimu i zna¢aju svog nau¢nog opusa, Brani-
aucno Drustvo iH, in s o :
RADOVI — XIX §laV .Marvtlc' J.e?.predstavlj a0 jednog od najplodnijih
1 najznacajnijih matematiCara svoga vremena, u
BiH i bivsoj Jugoslaviji.
78 Prerana smrt prekinula ga je u punoj stvaralackoj aktiv-

nosti. Za svoj naucni rad dobio je viSe znacajnih prizna -
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nja, kao Sto su: Nagrada Skupstine Opstine Banja Luka (1971), a zatim i najveca
— Republicka nagrada za nauku ,,Veselin Maslesa” (1984), itd. Zahvaljujuci svo-
jim nau¢nim rezultatima i cjelokupnom doprinosu matematici, Branislav Marti¢
je 1971. godine postao dopisni ¢lan Akademije nauka i umjetnosti Bosne i Her-
cegovine.

Zivot Branislava Marti¢a okongao se tiho, bez vapaja i goréine. Predstavljao je
samo smiraj za ispa¢enu dusu jednog dobrog covjeka. Za njega je postojala samo
matematika, koju je bezgrani¢no volio i izmedu njega i nje nije bilo granica.
Matematika mu je pomagala da potisne u zaborav siromastvo u djetinjstvu i stra-
hote njemackog logora i rata, pomogla mu je i da mirno zakoraci u vjecnost.

Ovdje ¢emo sada samo kratko i u grubim crtama reci nesto o nekim od naj-
znacajnijih radova Branislava Marti¢a, iz njegovog inace impozantnog opusa.

Prikaz radova akademika Branislava Martica

U radu [38] Branislav Marti¢ je unio novinu u na¢in dokazivanja neuporedivo-
sti raznih postupaka sumabilnosti, Sto je referent, koji je njegov rad prikazivao za
Zentralblatt fiir Mathematik primjetio i stoga radu posvetio ve¢u paznju u prikazu
znatno opSirnijem od uobicajenog.
U radu [39] B. Marti¢ je uspio da rijesi jedan otvoren problem u vezi s teSkim Mer- ®
cerovim stavovima koje su prije njega proucavali ruski matematicari, na ¢elu s
Davidovim, kao i jedan od nasih najve¢ih matematic¢ara Jovan Karamata.

B. Marti¢ je pokazao da izmedu istrazivanja dvije velike Skole — Ruske i Beo-
gradske —postoji ,,homomorfnost“. Dosao je do rezultata koji prije njega nije niko
ne samo dokazao nego ni primijetio.

U radovima [41] i [49] Branislav Marti¢ je, generalizuju¢i rezultate svjetski
poznatih matematicara Kamkea i D. S. Mitrinovica, dosao do novih priloga teoriji
diferencijalnih jednacina, dok je u radovima [42], [46] i [50] dao nove priloge
odredenim diferencijalnim i parcijalnim diferencijalnim jednacinama sa vise
nepoznatih funkcija. Znacaj njegovih rezultata je utoliko ve¢i jer su oni od velikog
znacaja za primjenu, pri rjeSavanju raznih problema hidrodinamike, elasticiteta, teo-
retske fizike i dr. Rezultati do kojih je dosao B. Marti¢ u ovoj oblasti, svrsishodniji
su i mnogo bolji ijac¢i od onih do kojih su dosli neki poznati matematicari, kao $to
su: P. Nemenyi, C. Truesdell, D. S. Mitrinovi¢ i dr.

Uradu [59] B. Marti¢ je pokazao kako se neki rezultati, koji se ti¢u funkcija izvod-
nica za Appelove funkcije i Lauricelleove redove, a koje je ranije dobio Anandani,
mogu dobiti pomocu tehnike koja je jednostavnija od one koju je on koristio, tako
da ovaj rad predstavlja poboljSanje i Anandanijevih rezultata. U radu [67], polaze¢i
od definicije viSestrukog hipergeometrijskog reda generalisane Lauricelle- 79
ove funkcije, koje zavise od vise nezavisno promjenljivih i poznatih obrazaca za
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Eulerove integrale, povezane s hipergeometrijskim funkcijama, Legendreovim
Sfunkcijama, Laguerovim polinomima, Branislav Marti¢ dobija pet obrazaca za
takve integrale koji su povezani sa hiperharmonijskim redom Lauricelleove funk-
cije od kojih tri obrazca predstavljaju generalizacije odgovarajucih obrazaca H.
M. Srivastova i M. C. Daousta.

Rad [61] odnosi se na problematiku kojom su se, pored ostalih, bavili H. M. Sri-
vastava i M. C. Daoust, koji su proucavali generalisanu Kampé de Férictovu funk-
ciju. U ovom radu B. Marti¢ je dobio izvjesne funkcije generatrise koje zavise od
dvije nezavisno promjenljive, koriste¢i pri tom samo Taylorovu teoremu, a zatim
je dokazao kako se mogu izraunati dva Eulerova integrala druge vrste u kojim
figuriSe ta funkcija. Na kraju rada, autor je primijetio da se proucavanja funkcije
generatrise mogu prosiriti i na slu¢aj vise nezavisno promjenljivih.

Rad [66], koji je B. Marti¢ napisao u koautorstvu sa P. M. Vasi¢em, sadrzi dvije
teoreme u kojim su dobivene neke nejednakosti za {(x) funkciju, koje predstavlja-
ju znatno poboljSanje u odnosu na ranije dobijene rezultate Karanikolova.

U radu [64], polazec¢i od rada On fractional integration, autora S. L. Bora i R.
K. Saxena, u kom su oni dosli do odredenih veza izmedu Riemann- Liouvilleovog
integrala i Meier-Hankelove transformacije, B. Marti¢ dokazuje iste tvrdnje, ali na
drugi nacin, znatno krace i elementarnije, koriste¢i pritom nesto drugacije oznake,
koje se inaCe u matematickoj literaturi vise koriste. Problematika tog rada je, u
® vrijeme njegovog nastanka bila vrlo aktuelna, a rezultati vrlo znac¢ajni za nauku,
jer su predstavljali doprinos boljem poznavanju veza izmedu navedenih integrala
i transformacija.

U radu [63] su dobivene funkcije — izvodnice za Appellove funkcije F, (i = 1,2,
3,4) iza jedan specijalan Lauricelleov hipergeometrijski red F ,. B. Marti¢ je do
tog rezultata doSao na znatno jednostavniji nacin od onog koji je ranije koristio
Anandani, da bi dosao do istih rezultata. Osim toga, uradu je dobivena funkcija iz-
vodnica za opSti Lauricelleov hipergeometrijski red F ,, ¢ime je generalisan odgo-
varajuci rezultat Anandania i dokazano da se, primjenom metoda koristenih u ovom
radu, mogu dobiti i odgovarajuci rezultati za Appelove funkcije. Na kraju je odredio
neke funkcije izvodnice i za Saranove funkcije. U radu [65] O Eulerovim integrali-
ma prve i druge vrste, pridruzenim raznim funkcijama, B. Marti¢ je, polazeci od
jednog rada H. M Srivastava i M. C. Daousta, u kojem su izracunata tri Eulerova
integrala prve vrste, kojim je obuhvacena generalisana Kampé de Férictova
funkcija i hipergeometrijski red, prosirio njihove rezultate tako Sto je izracunao
tri Eulerova integrala prve vrste koji, pored Kampé de Férictove funkcije, obuh-
vataju polinome Cebiseva i Gegenbauera, kao i Legendreove funkcije prve vrste.
Osim navedenih rezultata, B. Marti¢ je izracunao i dva Eulerova integrala druge
vrste koji, pored generalisane Kampé de Férictove funkcije, obuhvataju i modi-
fikovanu Besselovu funkciju druge vrste.

80 Predmet rada [62] je teorija sumabilnosti, inace teorija s kojom je B. Marti¢,
rade¢i na doktoratu, usao u nau¢nu oblast u kojoj je postigao svoje najznacajnije
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rezultate. Preciznije, ovaj rad je posvecen daljem proucavanju S*- postupaka
sumabilnosti, koje je on, u nizu svojih radova i ranije proucavao. Najprije je doka-
zao da S*f-postupci nisu Fourier-efikasni, za neprekidne funkcije, a zatim je ispi-
tivao uporedivost S*#-postupaka sa klasi¢nim postupcima (C,r), A, (LR), (V P)
i (A2), dokazavsi, pritom, da S*f-postupak nije uporediv ni sa jednim od njih.
Tako je doSao do zakljucka da se postupci S mogu uspjes$no koristiti u nekim
slucajevima u kojim se pomenuti klasi¢ni postupci sumabilnosti ne mogu koristiti.
Odavde, osim toga, slijedi da se navedeni postupci mogu koristiti i u slucaju kada
se ne mogu Koristiti S*#- postupci, ili krace, kada oni zakazuju. Postupcima S%#
sumabilnosti su se bavili i mnogi drugi matematicari, a medu njima i akademik M.
Bajraktarevi¢, koji je uspio da poopsti neke od Marti¢evih rezultata.

Inakraju, B. Marti¢ jeu ovomraduuveonovuklasu S “# (r=0,+1, +2,...) pos-
tupaka sumabilnosti za koju je dokazao Cetiri teoreme, u kojim je ispitivao medu-
sobni odnos S*# postupaka, za razne vrijednosti r, i dokazao da oni imaju osobinu
konzistentnosti permanencije. Najvazniji rezultat od svih rezultata dobivenih u
ovom radu je da efikasnost S%# postupaka raste s rastom indeksa r.

Veoma interesantan je i rad [77], napisan u koautorstvu s V. Pericem, ukojem
je dokazano da je svaka urediva kvazi-mreza, koja ispunjava jedan od Cetiri uslova
distributivnosti, obavezno modularna. Time je osporena jedna hipoteza madar-
skog matematicara A. Szasza o tome da urediva kvazi-mreza ne mora biti mod-
ularna i kada ispunjava jedan od uslova distributivnosti, osim desne distributivno-
sti, za koju je Szasz dokazao da povlaci modularnost. ®

Dokaz navedene teoreme zasniva se na jednoj lemi prema kojoj su svaka dva
uporediva elementa uredive kvazi-mreze permutabilna, u odnosu na obje ope-
racije. Tvrdnja ove leme je tim interesantnija Sto, kao $to je poznato, urediva
kvazi-mreza ne mora biti komutativna. Za taj rad je akademik Puro Kurepa, prvi
ucitelj V. Perica, koji je inaCe prvi otkrio njegov matematicki talenat, rekao da je
,pravi biser medu biserima“.

Radovi [107-109] uglavnom su ekspozitornog karaktera, s izvjesnim poboljsa-
njima, novim dokazima i teoremama, ¢iji je cilj bio da se zaokruZi cjelokupna slika o
Stolz-Karamatinim teoremama. Od posebnog interesa je bilo istac¢i doprinos Jova-
na Karamate i njegovih ucenika i razjasniti domet niza Stolz-Karamatinih teorema.

Tako se, u prvom dijelu, rada [107], najprije navodi Stolzova teorema:

ako y 1o, tadaiz (x -x )/ (v -y )— o slijedi x/y — o

Dalje se navodi O-varijanta, a zatim se ovaj dio rada zakljucuje sa Karamati-
nim prostim funkcionalnim analogonom Stolzove teoreme i Marti¢evom genera-
lizacijom posljednje.

U drugom dijelu rada dokazuje se Karamatina osnovna varijanta Stolzove teo-
reme, koja glasi: Ako: 81
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Vn=Va1 20 (Y n), |Va|> o0, n—=00 i Xioq [Vi—via] = O (W),

tada, za svakiniz u ,

iz o =@w-u_ )/ (v-v )—osljed wu/v —o.

To, inace, Karamata nije nikada dokazao. Zatim se dokazuje O-varijanta
Karamatine teoreme (Teorema 2.2.), za koju uslov | v |— oo viSe nije potreban.
Poslije toga je navedeno Karamatino osnovno poboljsanje (Teorema 2.3.) i izloZzeno
Marti¢evo O-poboljsanje (Teorema 2.4.) ukojem uslov | v |[— oo takode vise nije
potreban.

U tre¢em dijelu rada se najprije objasnjavaju pojmovi Abelove, Tauberove i Mer-
cerove teoreme. Zatim se daju precizna znacenja ova tri pojma uvodenjem 76plitz-
ove trouglaste matrice i, s njom povezane metode sumabilnosti A. Dalje se, navodi
Osnovna Toplitzova teorema regularnosti, za ove metode. Uz ovakvu interpretaciju
odmah se vidi da je Stolzova originalna teorema upravo Abelova teorema [107].

U nastavku —u ¢etvrtom dijelu rada [108], izvode se Mercerove teoreme raznih
autora (Mercer, Karamata, Hardy, Cakalov—Alj anci¢, Vijayraghavan, Izumi, Davi-
dov i Polya) iz osnovne Teoreme 2.3. (Karamata) i Teoreme 2.4. (Martic¢).

82
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Veselin Peric

(Zagoric 1930 — Podgorica 2009)

U praskozorje 3. decembra 2009. godine, u Podgorici je zavrsio svoj Zivotni put
akademik Veselin Peri¢, do rata profesor Prirodno-matematickog fakulteta u Sara-
jevu, a zatim Univerziteta Crne Gore u Podgorici i Filozofskog fakulteta Pale, ¢lan
Akademije nauka i umjetnost Bosne i Hercegovine (ANUBiH), Crnogorske
akademije nauka i umjetnosti (CANU) van radnog sastava, kao i clan ANURS. Bio
je jedan od najistaknutijih matematic¢ara BiH i Jugoslavije u oblasti algebre i prvi
moderni algebrista na prostorima BiH i bivse Jugoslavije.

Akademik Veselin Peri¢ je roden 20. januara 1930. godine u Zagoricu, nado-
mak Podgorice (Crna Gora), kao najstarije dijete u porodici Stanka i Sofije Peric.
Kasnije je dobio i sestru Vojku. Rano je ostao bez oca. Osnovno i srednje obrazo-
vanje stekao je u Podgorici. lako je bio briljantan ucenik, jedan od najboljih u svo-
joj generaciji, ssamohrana majka Sofija nije mogla da ga posalje na studij da produzi
Skolovanje. Tek nakon godinu dana rada u opstini, otiSao je da studira matematiku
u Zagreb, gdje su u to vrijeme upucivali mlade iz Crne Gore da studiraju. Za
vrijeme studija Veselin Peri¢ se isticao kao rijetko nadaren i vrijedan student tako
da je ve¢ kao student bio angazovan u nastavi, kao demonstrator.

Studij matematike je zavrSio 15. aprila 1954. godine na Prirodoslovno-matema-
tickom fakultetu Sveucilista u Zagrebu. Te iste godine dobio je posao na Univer-
zitetu u Sarajevu, a poceo je da radi, godinu dana kasnije, nakon odsluzenja vojnog
roka, i to na Katedri za matematiku Prirodno-matematickog odsjeka Filozofskog
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fakulteta u Sarajevu, koji je ubrzo prerastao u Odsjek za matematiku novoosnova-
nog Prirodno-matematickog fakulteta.

Veselin Peri¢, jedan iz plejade prvih asistenata Katedre za matematiku Uni-
verziteta u Sarajevu, koji je prosao strogu proceduru izbora stare, izuzetno stroge,
ali vrlo principijelne i pravedne profesorice Vere Snajder, koja je bila jedan od
glavnih osnivac¢a Odsjeka za matematiku, izrasée u prvog algebristu i jednog od
najznacajnijih profesora matematike na Sarajevskom univerzitetu, u Bosni i Her-
cegovini i Sire. Ljubav prema algebri se kod V. Peri¢a vjerovatno rodila ve¢ tokom
studija, s obzirom na to da je bio demonstrator prof. Pure Kurepe, jednog od tada
najcuvenijih profesora SveuciliSta u Zagrebu i da je, pod njegovim mentorstvom,
radio diplomski rad.

Pored njegove izrazite sklonosti ka toj apstraktnoj i teskoj, ali i vaznoj matema-
tickoj disciplini, vrlo zna¢ajnu ulogu je odigrao i njegov studijski boravak u
Njemackoj na koji je otisao zahvaljujuéi prof. Veri Snajder, koja mu je obezbijedila
stipendiju. Prof. Peri¢ je proveo sedam semestara na Matematickom institutu Uni-
verziteta u Gottingenu, najprije kao stipendista DAAD? i Jugoslovenske komisije
za kulturne veze s inostranstvom, od septembra 1957. do jula 1958, a zatim mu je,
na preporuku prof. Maxa Deuringa, dodijeljena stipendija Zaduzbine ,,Alexander
von Humboldt Stiftung™ iz Bona, za period od septembra 1958. do februara 1960.

Matematicki institut u Gottingenu je do Drugog svjetskog rata bio jedan od
vodec¢ih matematickih i najjacih algebarskih centara u Evropi i svijetu — $kola ap-

® straktne algebre, ¢iji je jedan od utemeljivaca bila i Cuvena Amalie Emmy Néther.
Svakako treba ista¢i da je uspon Gottingena trajao generacijama, kao i da je, i
pored toga Sto je nacisti¢ka politika otjerala Jevreje — glavne zvijezde njemackih
univerziteta, izmedu ostalih i Emmy N&ther — Univerzitet u Gottingenu jos uvijek
bio univerzitet visokog nivoa kada je na njega doSao Veselin Peri¢. Susreti sa
znacajnim matematicarima poput Maxa Deuringa, Helmuta Hassea, Wolfganga
Krulla, i drugih, bili su od velikog znacaja i uticaja na Veselina Peri¢a. Tamo se
temeljito upoznao sa savremenim tokovima u matematici, a narocito u modernoj
apstraktnoj algebri.

Tokom boravka u Njemackoj prof. Peri¢ se ozenio mladom i obrazovanom
Njemicom Marianne Lehmann. Tamo su se rodila i njihova djeca: sin Andreas
— Andprija 1 kéerka Mirjana — Janke, koja, ne samo da su bila ,,dvojezi¢na“ — govo-
rili su perfektno i srpskohrvatski i njemacki jezik — nego i odli¢ni daci i studenti.
Andreas je zavrsio studij medicine i jedno vrijeme (do odlaska u Njemacku) radio
kao asistent na Medicinskom fakultetu u Sarajevu, dok je Mirjana zavrsila dvije
studijske grupe na Filozofskom fakultetu u Sarajevu i dobila dvije diplome: pro-
fesora anglistike i profesora germanistike.

Da prof. Peri¢ nije osjecao veliku ljubav prema svojoj zemlji i moralnu obavezu
prema Fakultetu i prof. Snajder, koja ga je poslala u Gottingen, vjerovatno se ne
bi vratio iz Njemacke.

90

3 Njemacka sluzba akademske razmjene.
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Postdiplomski studij Veselin Peri¢ je zavrSio, u Zagrebu 1965. godine, istovre-
meno radeci i studirajuci, odbranivsi magistarski rad Teorjja ideala E. Néther i R.
Dedekinda, pod mentorstvom cuvenog prof. Pure Kurepe, a samo godinu dana
kasnije (1966) odbranio je i doktorsku disertaciju Prilog teoriji ideala, takode pod
rukovodstvom prof. Kurepe.

Po povratku iz Géttingena u Sarajevo, 60-ih godina proslog vijeka, Veselin Peri¢
je bio jedini moderno obrazovan algebrista na podru¢ju Bosne i Hercegovine, ali i
tadasnje Jugoslavije. Moze se slobodno re¢i da je bio utemaljiva¢ moderne algebre
kod nas, tako da se razvoj algebre u nasoj sredini moze, s pravom, vezati za njego-
vo ime. Zapravo, do njegovog dolaska nastava algebre se nalazila na nivou alge-
bre s pocetka devetnaestog vijeka, tj. u fazi prije pojave fundamentalnih radova
Evarista Galoisa, koji su doveli do rje$avanja vijekovima otvorenih problema kao
Sto su trisekcija ugla, duplikacija kocke, kvadratura kruga i rjeSivost algebarske
jednacine pomocu radikala.

Mi studenti smo za prof. Peric¢a ¢uli od studenata ponavljaca i prije prvog sus-
reta s njim. Mozda su trazili opravdanje za svoj neuspjeh ili su htjeli da nas zaplase,
u svakom slucaju prije ovo drugo nego da nam pomognu. Savjetovali su nam da
na ispite iz algebre ne izlazimo odmah, po zavrsetku predavanja, jer su tada zadaci
najtezi, nego da algebru polazemo kasnije, recimo na proljece, jer tada profesor
ponovi po koji zadatak.

A prof. Peri¢, s kojim smo se sreli na drugoj godini studija, na predavanjima iz
Linearne algebre, ve¢ pri prvom susretu fascinirao nas je svojom pojavom — gos-
podskim drzanjem i manirima svjetskog covjeka. Bio je uvijek u bijeloj kosulji, s

kravatom, besprijekorno ispeglanog odijela. Dolazio je sa SeSirom na glavi koji je 91
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skidao da pozdravi, ne samo kolege profesore nego i studente i portire i sve ostale.
Pored algebre, ucio nas je i urednosti, lijepom ponaSanju, ali i tome kakav bi pro-
fesor trebalo da bude.

Naoruzan znanjem koje je stekao u ¢uvenoj skoli Emmy Noéther u Géttingenu i
entuzijazmom mladog ¢ovjeka, Veselin Peri¢ je vrlo brzo skrenuo na sebe paznju,
kako kolega, tako i nas studenata.

Sto se ti¢e nastave, kod prof. Peri¢a nas je najvise impresionirao njegov nadin
predavanja, po kom se razlikovao od svih ostalih profesora. lako njegova predavanja
nisu bila ,,frizirana,” ona su za nas studente bila posebna. Posmatrajuéi ga kako
se nervira dok pred punom salom studenata smislja dokaz neke teske teoreme, od
njega smo ucili kako matematicar treba da misli, kako se dokazuju tvrdnje, zasto
ostaju jedne, a zaSto odbacuju druge hipoteze ... I svi, bas svi smo zeljeli da bude-
mo poput naseg profesora.

U sjecanju mi je ostalo i kako je, pokusavaju¢i da dokaze neku teoremu,
,»ljuteci se na sebe* jer ne moze nesto da vidi, nervozno lupkao kredom po tabli,
govoreci poviSenim tonom: ,,Pa oznacite ga, ako bas hocete i sa dz.

Mi studenti, bili smo ponosni kada smo shvatili da se nasa algebra razlikuje od
algebre na drugim univerzitetima i da je nasa na visem nivou od drugih. Da je prof.
Peri¢ bio veoma cijenjen algebrista, vidjelo se i po tome $to je neko vrijeme, nakon
povratka iz Gottingena, predavao algebru i na postdiplomskom studiju u Zagrebu.

@® Prof. Pericu se, pored nas studenata, divio i njegov kolega i prijatelj akade-
mik Branislav Marti¢. Znao bi mi re¢i: ,,Vidi ti njega, dijete. To Sto on radi, to
su strasne stvari — da ubije ¢ovjeka.* Zatim bi, pokazujuéi neku knjigu iz algebre,
dodao: ,,To ovdje niko, osim njega, ne moze da razumije. Ali, nije ni cudo. On ti
je to ucio tamo od onih jezuita“.

Da je nasa algebra ,,jaka‘, potvrdilo se i kada smo i mi, poput nasih profesora,
krenuli u svijet, da sticemo znanje na ¢uvenim stranim univerzitetima, kao §to su
Moskovski drzavni univerzitet Lomonosov, u Moskvi, Univerzitet ,,Pierre et Ma-
rie Curie, u Parizu, itd. Bili smo ponosni, jer nismo zaostajali iz algebre ni za
onima koji su dolazili sa vecih i starijih univerziteta od naseg.

Lako smo se uklapali u razne oblasti algebre. I sada, kao da je bilo juée, ujem
rijeci Alekseja Ivanovica Kostrikina, dopisnog ¢lana Akademije nauka SSSR i Sefa
Katedre za visu algebru Moskovskog drzavnog univerziteta, dok u svoj tefter upi-
suje moje ime i predmete koje sam polozila iz algebre i govori:

,Dosada nam iz Jugoslavije nije niko dosao sa viSe znanja iz algebre od vas.“ Ja
sam tek tada u Moskvi shvatila na $ta je mislio prof. Peri¢ kada nam je govorio da
od nas zeli da stvori dobre algebriste, poput dobrog $najdera koji moze da skroji i
da sasije cijelu kosulju, a ne da svako kroji samo po jedan njen dio: neko kragnu,
neko rukav, odnosno prednjicu kosulje ili manzetu, itd.

Time je zelio da kaze da Zeli da nas osposobi da se svako od nas moze uklopiti u

92 bilo koju od oblasti algebre.
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Cesto se u priéi s kolegama, kada pri¢amo o nagim profesorima i nasim stu-
dentskim danima ili 0 nasim prvim uce$¢ima na naucnim seminarima i kolokvijumi-
ma Odsjeka za matematiku, sjetimo s kakvom lako¢om je prof. Peri¢ pratio nau¢na
izlaganja, postavljao pitanja i uklju¢ivao se u rasprave o izlozenim rezultatima, i
to ne samo iz oblasti algebre nego i iz drugih oblasti matematike. A na Odsjeku za
matematiku su se u to vrijeme redali brojni gostujuci predavaci od kojih su neki
spadali u sami vrh svjetske matematike. Spomenucu samo neke od njih: Marka
Krasnera — mog drugog velikog ucitelja, Paula Erdosa, Waltera Rudina i Mary Ellen
Rudin, Anatolija Gardejevi¢a Kostju¢enka, Olega Vladimirovica Besova, Vasilija
Aleksejevica Iskovskih, Heinza Langera, Richarda Wiegandta, itd.

Prof. Peri¢ dugo vremena nije imao asistenta, tako da nam je, pored preda-
vanja, drzao i vjezbe, a sam je sastavljao i ispitne zadatke, koji su bili originalni i
teski, ponekad i preteski, jer su se u njima mogli naci dijelovi teorema ili tvrdnji
koje je on, pisuéi knjigu, upravo dokazivao, a deSavalo se i da u ispitnom zadatku
uvede i neki novi, nama nepoznat pojam, sto nas je dodatno zbunjivalo. Inace, u
ono vrijeme, zadaci na pismenom dijelu ispita su kod veéine nasih profesora —
posebno kod Perica i Vajzovica bili originalni i teski, a od pismenog dijela ispita,
ne samo da je zavisila ocjena, nego i prolaz, jer je pismeni ispit bio eliminatoran.
Od tada se puno promijenilo. U danaSnje vrijeme bi svi iz moje generacije bili
desetkasi, jer smo svi bili odli¢ni ucenici i zaljubljenici u matematiku. Jedan od
zadaka prof. Perica sa rjeSenjem:
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Prvi zadatak (sa rjeSenjem) na pismenom dijelu ispita iz Algebre II
odrzanom 21.6.1971. godine
94

anu monografija FINAL PRINT.indd 94

6/16/2023 1:57:08 PM



______ UEEEn ® | T | [

Posebna izdanja ANUBiH CXLVI, 11

Veselin Peri¢ je na Odsjeku za matematiku Univerzite-
ta u Sarajevu proveo skoro 40 godina, najprije kao asis-
tent, zatim predavac¢ (1961-1966), docent (1966-1971), pa
vanredni profesor (1971-1977), a 1977. godine je izabran u
zvanje redovnog profesora. Sa izuzetkom Sest godina, koje
je proveo na Masinskom fakultetu u Sarajevu (1971-1977),
predajuci i tada algebarske predmete na Odsjeku za mate-
matiku, radio je na Prirodno-matemati¢kom fakultetu, do no-
vembra mjeseca ratne 1992. godine, kada je napustio Sara-
jevo i otisao u Njemacku. Po dolasku u Hamburg, ukljucio
se u rad dva seminara iz algebarske teorije brojeva, kojima
je rukovodio prof. Helmuth Briickner, i to Klase polja i
Aritmeticka geometrija. Ali, ubrzo nakon dolaska, podvrg-
nutje teSkom operativnom zahvatu koji je prebolio zahvalju-
juci velikoj brizi i njezi supruge i kéerke. Poslije oporavka
prof. Peri¢ je otiSao u rodnu Podgoricu, gdje je zivio radeci
na Prirodno-matematickom fakultetu do odlaska u penziju
2001. godine.

U dugom periodu svoje univerzitetske karijere akade-
mik Veselin Peri¢ je veoma uspjesno drzao predava-
nja na postdiplomskom studiju Odsjeka za matema-
tiku Prirodno-matemati¢kog fakulteta u Sarajevu na kojem ®
je odigrao bitnu ulogu u formiranju nau¢nog kadra u oblasti
matematike. Veselin Peri¢ je bio jedan od prvih profeso-
ra tog postdiplomskog studija (pokrenut Skolske 1966/67.
godine), a u periodu od skoro 25 godina i jedan ne samo
od glavnih nego i klju¢nih njegovih profesora, posebno za
algebru.

Na postdiplomskim studijima je predavao i utemeljio niz
kurseva iz algebre: Komutativau algebru, Lokalne prstene,
Teoriju valuacija, Nekomutativne prstene, Teoriju reprezen-
tacija konacnih grupa, kao i niz kurseva iz analize za stu-
dente tehnickih fakulteta, za koje je takode napisao skripta.
Osim toga, predavao je i dva kursa iz Teorije valuacija i
Teorije kohomologija, na postdiplomskom studiju Mate-
matickog odjela Prirodoslovno-matematickog fakulteta u
Zagrebu (Skolske 1970/71. 1 1971/72. godine).
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U Setnji Sarajevskom Bascarsijom poslije Seminara —
slijeva na desno: V. Peri¢, H. Kulosman, J. Van Geel,
M. Janji¢, M. Vukovi¢, N. Dubrovin, E. Osmanagi¢

Odsjek za matematiku PMF-a u
Sarajevu, snimljeno poslije
Seminara za algebru sk. 1985-86.
godine.

slijeva: J. Alajbegovié, V. Peric,

J. Van Gill, M. Vukovic,

H. Kulosman, N. Dubrovin, M. Janji¢

Kroz Sarajevsku sSkolu algebre
prof. Peric¢a prosli su brojni mladi
algebristi: M. Arapovié¢, V. Cigié,
H. Jamak, M. Janji¢, H. Kulosman,
L. Mustapi¢, D. Pavlovi¢, a i autor-
ka ovog teksta M. Vukovi¢ je prve
korake u algebri napravila u toj $ko-
li, a zatim produzila da sti¢e zna-
nje na univerzitetima Lomonosov
u Moskvi i,,Pierre et Marie Curie
u Parizu.

Prof. Perica je njegov student,
kasnije i asistent Hamid Kulosman
opisao ovako: ,,Kada sam poceo
studirati matematiku, imao sam
priliku da vidim koliko je Siroko
obrazovanje prof. Peri¢a. Ne samo

da je bio ekspert za algebru nego je isto tako bio veoma dobro upuéen i u sve ostale
vazne matematicke grane. Bio mi je profesor na tri kompletno razli¢ita predmeta:
Uvod u teoriju skupova i Opstu topologiju, Linearno programiranje i Algebra (tj.
Teorija Galois) [...]. Prof. Peri¢ je svojim uticajem bitno pomogao da budem prim-
ljen za asistenta na njegovom predmetu.” [L: 23]. Hamid Kulosman je danas vrlo
uspjesan matematicar i profesor na University of Louisville, USA.

96
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Veselin Peri¢

Ph. D. University Zagreb 1966 E
Dissertation: Prilog Teoriji ideala (Contribution to the theory of Ideals)
Mathematics Subject Classification: — Algebra

Advisor 1: Duro Kurepa

Name School Year Descendants
Gasi, Emrus University of Zagreb 1973
Dasi¢, Vuci¢ University of Sarajevo 1979

Alajbegovié¢, Jusuf  University of Sarajevo 1983
Lipkovski Aleksandar University of Belgrade 1985 13

Janji¢, Milan University of Sarajevo 1987
Jamak, Hasan University of Sarajevo 1995

Mathematical Genealogy Project: Veselin Peri¢

Veselin Peri¢ je bio mentor pri izradi pedesetak diplomskih i dvadesetak magi-
starskih radova, kao i Sest doktorskih disertacija u Sarajevu, Zagrebu, Beogradu, [O)
Podgorici i u Isto¢nom Sarajevu. Uz akademike Manojla Maravic¢a i Fikreta Vaj-
zovica, izveo je najviSe doktora nauka na Sarajevskom univerzitetu, u vrijeme
kada se doktorat nije sticao kroz studij, i tako zajedno sa njima najvise doprinio
razvoju podmlatka iz matematike u nasoj sredini.

Tesko je ukratko opisati sve vidove djelatnosti akademika Veselina Peric¢a na
Univerzitetu u Sarajevu, a kasnije i na Univerzitetu Crne Gore u Podgorici i Uni-
verzitetu u Isto¢nom Sarajevu, te njegovu ulogu u razvoju matematike, posebno
algebre, na prostorima Bosne i Hercegovine i bivSe Jugoslavije. Nije lako po-
brojati sve, ¢ak ni samo one djelatnosti Veselina Peri¢a koje spadaju u djelokrug
njegovog struénog rada. Stoga ¢emo istaknuti samo neke od njih.

Ve¢ u vrijeme kada je bio asistent profesora Vojislava Avakumovica, napisao
je skripta iz linearne algebre [B:9], po kojima su generacije studenata matematike
ucile linearnu algebru, a iz ¢ijeg sadrzaja se ve¢ tada moglo naslutiti kako izgleda
moderna algebra.

Nastava algebre na Odsjeku za matematiku naporima prof. Peri¢a radikalno
je modernizovana i dovedena na svjetski nivo. Pri tome su vaznu ulogu odigra-
li njegovi udzbenici, opstejugoslovenskog znacaja: Algebra 1 (prsteni i moduli)
i Algebra 11 (teorija polja i teorija Galoisa) [B: 1, 2], namijenjeni studentima

matematike. Po njima su ucile, a i danas uce generacije studenata Sirom bivse
97
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Veselin Peri¢, Algebra I (3. izd.)
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Veselin Peri¢, Algebra Il (2. izd.)

Jugoslavije. Za te knjige je prof. Peri¢ dobio Republi¢ku
nagradu ,,Mitar Trifunovi¢ Uco%, koja se dodjeljivala za
najbolji udzbenik godine.

Osim toga, Veselin Peri¢ je poslije rata napisao i dvije
monografije: Galoisova teorija (Beograd, 1997), [B: 6] i
Konacnodimenzionalne realne divizione algebre (Podgori-
ca, 2000), [B: 7].

Poslije njegove smrti je iz Stampe izaSla i dugo pripre-
mana Algebra — Teorija grupa (Pregled teorije i Zadaci),
[B:8], koja predstavlja zbirku zadataka iz teorije grupa, a
pracena je i kratkim pregledom teorije, koju je zavrsila i
objavila koautorica knjige, koja je i autorica ovog teksta.
Za ovu knjigu recenzentica prof. dr Mirna DZzamonja kaze:
,»Leoretski dio udzbenika podsje¢a na legendarne i danas
neprevazidene knjige iz algebre prof. Peri¢a. Konstatacija
prof. DZamonja posebno me je, kao koautoricu knjige, ob-
radovala jer sam ja napisala teoretski dio knjige.

Osim toga, Veselin Peri¢ je, u koautorstvu s mladim ko-
legama (M. Tomi¢ i P. Karacic), napisao i tri izvrsne zbirke
zadataka [B: 3-5], namijenjene studentima Masinskog
fakulteta, koje su, kao i knjige iz algebre, dozivjele vise
izdanja, a koristili su ih i koriste i sada i studenti mate-
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V. Peri¢, Galoaova teorija V. Peri¢, Konacnodimenzionalne V. Peri¢ i M. Vukovi¢,
Beograd 1997. realne divizione algebre, Algebra — Teorija grupa,
Podgorica, 2000. Istocno Sarajevo, 2021.

matike, kao i svih fakulteta na kojim se u bilo kom obimu
predaje matematika.

Inace, za knjige prof. Perica se slobodno moze re¢i da
se odlikuju izuzetnom strogoscu teorije, kao 1 da predstav-
ljaju iznimno vazan doprinos matematickoj literaturi.

Svakako treba spomenuti i skripta prof. Peri¢a, numeri-
sana u spisku stru¢nih radova sa [B:10-14], namijenjena
studentima III stepena studija matematike: Komutativna
algebra, Lokalni prsteni, Teorija valuacija, Nekomutativni
prsteni 1 Teorijja reprezentacija konacnih grupa. Skripta
su niz godina sluzila onima koji su na postdiplomskom
studiju prosirivali i produbljivali svoja znanja iz algebre i
pripremali se za nauc¢ni rad u toj oblasti.

ZajedniCka osobina svih ovih udzbenika je da su pisani
na veoma visokom stru¢nom nivou i da se odlikuju kon-
ciznoS¢u 1 matematiCkom rigoroznoséu, tako karakte-
risticnim za akademika Peri¢a, kao i da u sebi nose pecat
njegove izvanredno Siroke matematicke kulture i dubokog
poznavanja mnogih oblasti matematike. Slobodno se moze
reci da su njegovi udzbenici dostigli zavidan nivo, kao i da
ni do danas nisu prevazideni.

Pored udzbenika i monografija, koje su odigrale veo- 99
ma vaznu ulogu u razvoju matematike kod nas i u Sirem
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5. Kongres Balkanskih matematicara,
Beograd, 1974.

Prof. Peri¢ u pauzi Kongresa s kolegama:
Kreso Horvatic¢ i porodica Tanovié-Miller:
Naza, Harry, Alica i Lejla.

okruzenju, prof. Veselin Peri¢ je napisao pedesetak nau¢nih
radova i objavio ih u raznim veoma uglednim nau¢nim ca-
sopisima kod nas 1 u svijetu, odnosno u ¢asopisima koje
prate matematcke naucne baze podataka, kao Sto su: ame-
ricka Mathematical Reviews (Math-SciNet), evropska Zen-
tralblatt fiir Mathematik (ZbMath) i, u ono vrijeme, ruski
Referativnij Zurnal Matematika ANSSSR.

Na osnovu ugleda koji je prof. Peri¢ uzivao, svjetski re-
ferativni ¢asopis Zentralblatt fiir Mathematik povjerio mu
je da pise prikaze nauénih radova, objavljenih u referabil-
nim matemati¢kim nau¢nim ¢asopisima u svijetu, za koji je
on, pocev od 1967. godine, napisao oko 200 prikaza.

Njegova naucna djelatnost odvijala se uglavnom u dvije
oblasti algebre, kao $§to su komutativna algebra u koju,
pored radova, spadaju i njegov magistarski rad Teorija ide-
ala E. Nother i R. Dedekinda 1 doktorska disertacija Prilog
teoriji ideala, kao i radovi koji se odnose na asocijativne
prstene, gdje se uslovno mogu svrstati i radovi koji se
odnose na module nad odredenim prstenima, kao i radovi
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Ucesnici 6. konferencije Algebra i logika, posvecene Puri Kurepi,
u Sarajevu, juni 1987, ispred Skupstine Grada.
1. red zdesna: V. Peri¢, M. Alagi¢, M. Vukovié, . Kurepa,
Lj. Ostoji¢ — potpredsjednica Grada, J. Van Geel, J. Alajbegovic,
2. red slijeva: H. Fatkic¢, E. Gashi, D. Pagon, B. Alimpi¢,
3. red slijeva M. Maravié, S. Markoski, S. Mili¢, G. Cupona, M. Primc.

o skoro-prstenima, pisani u koautorstvu s V. Vukovi¢em i
V. Dasi¢em. No Veselin Peri¢ je pokazivao interes i radio i
u drugim oblastima matematike (fopologija, teorija skupo-
va i relacija i uredenih struktura, itd.), $to govori o Sirini
njegove matematicke kulture i obrazovanja.

Rezultate svojih radova V. Peri¢ je izlagao na raznim
konferencijama u zemlji i inostranstvu, a na nekima od njih
bio je imenovan i za predsjedavajuceg poludnevnih sesija.
Naves¢emo samo neke od njih, i to: tri internacionalna
kongresa Balkanske matematicke unije u Bukurestu (Bu-
charest) (1966) i Beogradu (1974), te Kongres Bugarskih
matematic¢ara u Varni (1977).

Osim toga, prof. Peri¢ je uestvovao i na skoro svim kon-
gresima matematicara Jugoslavije: IV u Sarajevu (1965),
V u Ohridu (1970), VII u Be¢i¢ima (1980) i VIII u Pristi-
ni (1985), kao i na svim konferencijama ,,Algebra i logika“
u Beogradu (1982), Zagrebu (1984), na Cetinju (1986), u
Sarajevu (1987) — povodom 70 godina zivota akademika
Pure Kurepe i u Mariboru (1989). 101
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M. Vukovic¢ i V. Peri¢ na
Seminaru u Beogradu
13-15. 12. 2006. u

MI SANU povodom
Jjubileja - 60 godina od
osnivanja Instituta

Svakako treba spomenuti da je Veselin Peri¢ odrzao
viSe predavanja i u okviru Kolokvija Matematickog odjelau
Zagrebu, Nauc¢nog seminara Instituta za matematiku u Got-
tingenu, Kolokvija Odsjeka za matematiku Prirodno-mate-
matickog fakulteta u Sarajevu, na kojem je dvije godine bio
i voditelj, te tri predavanja u Matemati¢kom institutu SANU,
u Beogradu, od kojih je jedno bilo jednocasovno, po pozivu
(1985), a imao je i jedno gostovanje poslije rata, povodom
jubileja — 60 godina od osnivanja Instituta.

Poslije rata uglavnom je u¢estvovao na nau¢nim skupo-
vima i konferencijama koje su bile organizovane na Katedri
zamatematiku Filozofskog fakulteta Univerziteta u Podgori-
ci, Istoénom Sarajevu i u Banjoj Luci, a na nekim od njih
je 1 sam imao saopstenja. Posebno bih istakla nau¢ni skup
80 godina zivota Veselina Perica, Filozofski fakultet Pale,
22-24. maja 2009. godine, na kom su ucestvovali njegovi
kolege 1 ucenici — magistranti i doktoranti iz cijele Bosne i
Hercegovine, ali i iz Crne Gore i Srbije.

Skup su organizovali prof. Milenko Pikula, dekan Filo-
zofskog fakulteta i prof. Mirjana Vukovi¢ — autorica ovog
teksta, koja je priredila za Stampu Spomenicu akademika
Veselina Perica, u kojoj je objavljeno 36 radova posveéenih
slavljeniku, a koji su bili prezentirani na toj konferenciji.

Aktivnosti Veselina Peri¢a nisu bile ograni¢ene samo na
matematiku na strogo nau¢nom planu. Bio je ukljucen i u
sve druge aktivnosti vezane za matematiku, kao $to su: Sef
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Skup posvecen jubileju

prof- Veselina Perica,
Filozofski fakultet, Pale 2009.
1. red: Ljubisa Kocinac,

2. red: Biljana Zekovié, Veselin
Perié, Svjetlana Terzié,
Radoslav Milosevié;

3. red: Rade Zivaljevié, Fikret
Vajzovié¢, Medo Pepic i

Huse Fatkic¢;

4. red: Milan Janjic.

Katedre za algebru (odnosno matematiku i fiziku na Masinskom fakultetu), Sef
Odsjeka za matematiku i dekan Prirodno-matematickog fakulteta; rad u Drustvu
matematiCara, fiziCara i astronoma BiH, ¢iji je bio predsjednik u dva mandata, kao
irad u Plenumu drustava matematicara Jugoslavije.

Osim toga, bio je i: odgovorni istrazivac—voditelj desetak nauc¢noistrazivackih
projekata, u okviru kojih su mnogi mladi istrazivaci napravili prve korake u nau-
ci; saradnik i ¢lan redakcije strucne publikacije Bilten, koju je izdavalo Drustvo
matematicara, fiziCara i astronoma BiH; odgovorni urednik jugoslovenskog struc-
no-metodickog Casopisa Matematika, u vrijeme kada je njegovo sjediste bilo u
Sarajevu. Pored toga, prof. Peri¢ je bio i ¢lan redakcionog odbora pet nauc¢nih

1 PENYB/IHKE CPHCKE ACADEMY OF SCITNCES ANTI ARTS OF
— THE REPUBLIC OF SRPSKA

COMMEMOR,

VE VOLUME
m

HOMMAGE
TO ACADEMICIAN
VESELIN PERIC
CIIOMEHHIA
AKAJIEMHKA
BECEJIHHA IEPHRA

Professor Mirjana Vakovié PhD

Ay

Spomenica akademika Veselina Perica, u kojoj su objavljeni radovi koji su mu posveceni 103
povodom jubileja — 80 godina zivota, Filozofski fakultet, Pale 22-24. maja 2009. godine.
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Akademici Vojislav Maric i
Veselin Peric¢ i prof. Veljko
Vuleti¢ u razgovoru

Casopisa: Radovi Akademije nauka i umjetnosti Bosne i Hercegovine Odjeljenja
prirodnih i matematickih nauka (od osnivanja), koji je kasnije preimenovan u Ra-
dove matematicke, a danas izlazi kao Sarajevo Journal of Mathematics Akademije
nauka i umjetnosti Bosne i Hercegovine (iz Sarajeva), Glasnik matematicki (iz Za-
greba), Punime Matematike (iz Pristine) 1 Matematika Crne Gore, koji je prei-
menovan u “Matematica Montisnigri* (iz Podgorice).

Za svoj cjelokupan rad, ukljucujuci predan rad u nastavi, a naroc€ito naucni rad,
Veselin Peri¢ je dobio brojne plakete, priznanja i odlikovanja, a medu njima i Or-
den zasluga za narod sa srebrnom zvijezdom, Republicku nagradu za nauku ,,Veselin
Maslesa“ (1981) i Dvadesetsedmojulsku nagradu BiH (1990).

Kao logican rezultat ovako bogate naucne, stru¢ne i svih drugih aktivnosti, Ve-
selin Peri¢ je 1987. godine postao dopisni ¢lan Akademije nauka i umjetnosti

U Akademiji nauka i
umjetnosti BiH 90-tih,
slijeva na desno: Manojlo
Maravic, Veselin Peric i
Avdo Hadzibeganovié,

2. red: Ugljesa Kisi¢ i
Nazif Kusturica — dekan
Filozofskog fakulteta.
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Prof. Peric snimljen na
predavanju na Katedri za
matematiku FilozofSkog
fakulteta Univerziteta u re i_ut/# )
Istocnom Sarajevu 0

Bosne i Hercegovine. Od osnivanja ANURS-a bio je i njen dopisni ¢lan, a zatim
je izabran i za redovnog ¢lana. Za redovnog ¢lana Crnogorske Akademije nauka
i umjetnosti (CANU), van radnog sastava, izabran je 2002. godine. U Akademiji
nauka i umjetnosti Bosne i Hercegovine bio je neko vrijeme ¢lan PredsjednisStva i
zamjenik sekretara Odjeljenja.

Snazan uticaj na brojne generacije studenata i postdiplomaca u svim sredinama
u kojima je akademik Veselin Peri¢ predavao imali su ne samo njegov uspjesan i
ozbiljan nau¢noistrazivacki 1 pedagoski rad nego i izuzetni udzbenici i zbirke zada-
taka koje je napisao za studente matematike i tehnickih fakulteta, kao 1 predavanja
na brojnim seminarima koja je drzao u organizaciji tadasnjeg Prosvjetno-pedagos-
kog zavoda za nastavnike i1 profesore matematike, doprinose¢i tako permanent-
nom struénom obrazovanju nastavnickog kadra u BiH. Sa znanjem i vizijom o
razvoju nauke, utemeljio je brojne predmete iz oblasti algebre na osnovnom i post-
diplomskom studiju, ¢iji je i voditelj bio sedam godina. Studenti su mu se divili i
cijenili ga i pored toga $to je bio vrlo strog, jer je vazio za izuzetno dobrog i korekt-
nog profesora i principijelnog ¢ovjeka, spremnog da svakoga saslusa i pomogne,
svakome kome je njegova pomo¢ bila potrebna.

Od pokretanja studija matematike na Filozofskom fakultetu Univerziteta u Is-
tocnom Sarajevu i osnivanja Katedre za matematiku (ubrzo su formirane dvije ka-
tedre: Katedra za matematiku i racunarstvo i Katedra za matematiku i fiziku), prof.
Veselin Peri¢ se, iako u poodmaklim godinama i narusenog zdravlja, uklju¢io urad
te katedre, 1 tako svojim znanjem i iskustvom pomogao formiranju kvalitetnog nas-
tavno-nau¢nog kadra. Na toj katedri je u nastavi radio do kraja Skolske 2007/08.
godine, a na postdiplomskom studiju sve do kraja Zivota.
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Akademik Veselin Peri¢, pored toga sto je bio vrlo uspjesan i ugledan naucni
stvaralac u oblasti algebre, bio je i Covjek visoke matematicke i Siroke opste kul-
ture, izgradenih naucnih i stru¢nih kriterija, predavac i prefinjeni intelektualac, koji
je, pored matematike, bio izuzetan poznavalac i knjizevnosti, klasicne muzike, is-
torije i filozofije. Njegovo djelovanje u duzem periodu bilo je od presudnog znacaja
za cjelokupan matematicki zivot sredina u kojima je zivio i radio, posebno Bosne
i Hercegovine, u kojoj je proveo najbolje godine svog Zivota, kada je, u stvaralac-
kom usponu, postizao i davao najvise.

Kratak prikaz radova akademika Veselina Perica

Kao sto je ve¢ spomenuto, naucna djelatnost prof. Peri¢a se najve¢im dijelom
odvijala u dvije oblasti algebre, i to u:

1. komutativnoj algebri [5-8, 12, 16, 18], u koju spadaju: kako njegov ma-
gistarski rad Teorija ideala E. Nother i R. Dedekinda [1], tako i njegova
doktorska disertacija Prilog teoriji ideala [2], iz koje su rezultati (Cesto
poboljsani) objavljeni u radovima [5-8] i

2. asocijativnim prstenima [21, 23-27, 29, 33], a tu se uslovno mogu svrstati
i radovi [9-11], koji spadaju u linearnu algebru, kao i radovi [17, 20], koji

@® se odnose na module nad odredenim prstenima, odnosno [30, 32, 42] (sa V.
Vukovi¢em) i [39] (sa V. Dasi¢em) o skoro-prstenima.

Veselin Peri¢ se bavio i drugim oblastima algebre, ali je isto tako pokazivao in-
teres i radio 1 u drugim oblastima matematike. Tako se od preostalih radova dva
odnose na uredene strukture, i to [13, 14], jedan na fopoloske prostore ([4]), dva
su iz teorije skupova i relacija ([3,15]), 1 po jedan [28], odnosno [43] je iz oblasti
funkcionalnih jednacina, s M. Malenicom, odnosno iz algebarske teorije brojeva,
s M. Vukovic.

Svakako treba re¢i da je Veselin Peri¢ najznacajnije rezultate postigao
u vezi sa kvazi-invertibilnos¢éu ideala, pitanjima primarnih razlaganja i tzv.
S-komponenti ideala u oblasti komutativne algebre, te u vezi sa pitanjima komu-
tativnosti 1 subdirektnih razlaganja asocijativnih prstena.

Veéina naucnih radova V. Peri¢a pisana je na stranim jezicima: prvi na fran-
cuskom, zatim na njemackom i engleskom, a objavio je i pet radova na nasem
jeziku s rezimeom na stranom jeziku.

O znacaju dobijenih rezultata Cesto govori citiranost radova. lako rezultati V.
Peri¢a spadaju u domen teorijske — apstraktne matematike, izvjestan broj njegovih
radova je citiran i to ne samo u radovima nego su neki od njegovih rezultata uklju-
¢ni i u poznate svjetske monografije, kao $to su:

106
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— A. V. Geramita and Ch. Small, Introduction to homological methods
in commutative rings, Queen’s papers in pure and applied Mathematics,
No. 43 (1978) [L: 11];

— R. Gilmer, Multiplicative Ideal Theory, Martin Dekker, New-York
(1972) [L: 12];

— M. D. Larsen and P. J. McCarthy, Multiplicative Theory of Ideals, Aca-
demic Press, New-York and London (1971) [L: 25] ;

— Q. Pilz, Near-Rings, North Holland publishing company, Amsterdam —
New-York, Oxford (1983), [L: 32]) ;

— G. Pilz, A. Oswald, Near-Rings, Newsletter, Johanes Kepler University,
Linz (1985) [L: 33].

Prikazac¢emo kratko neke od njegovih radova, pozivajuéi se na brojeve pod ko-
jim su navedeni u spisku nau¢nih radova.

U radu [3] se poopstava jedna teorema W. Sierpinskog i S. Piccard s binarnih
na n-arne relacije, dok je rad [4] u vezi s jednim problemom poznatog hrvatskog
matematicara S. MardeSica. U njemu se dokazuje jedna teorema o lokalno pove-
zanim Hausdorfovim kompaktnim prostorima, koja, kao specijalan slucaj, sadrzi
rjeSenje pomenutog problema vezanog za kompaktne metricke prostore.

Ve¢ smo rekli da u komutativnu algebru spadaju magistarski rad [1] i dok-
torska disertacija [2] Veselina Perica, kao i radovi [5-8] 1 [12, 16, 18].

s
A,
-G-\. [ L ATET.
andersbdruc s . 12§ A‘““"
ARCHIV DER MAVIEMATIE
oL XV, 195 | sonaniis vemsag, wase) o rvnsmy Fan. 8
Line B. rk) zu den i E und fast i i Tdealen

Van
VesrLrx Prasd

Ea sel & ain Totes und Q der G
invorsen Ideal m 1 ednes Ideals ui von B wird hier dic Gosamilioi d
r von € verstanden, fiir die rm In K enthalten dst. Kin ldeal o v
dingunge
m “la=£R
geniigt, wird invortierbar gonsnnt. ¥ir cin Primidenl p von & erweitorn wir dicson
Begrilt und pennon p Mk invertirbar, wonn o dic Bedingung

%) p-lp=cap, cgocignotes Idoal von K,
erfillt,

Tn {2} biat Hewr VAR ok WAKRDEN cine Tdealthearie sufgestells, dis auf dom
Togriff dor Quasigleichheit von Idealen berulit. Ane dioscr Thooric m-um ik
folgends Taimechn: In einem. gans
penigt ¢in Primideal b down wd was daun der Bedingusg (1'), winn b sin mire-
ralixl) Primideal ist. Um sich davon zu {borgougen, verwonde man ¢ B. die
Sdteo 4 und 1, § 131 von [1), wo die genaunte Theorie in der Form dnrsestalld witd,
auf dis sis B Artne gebreeht hat. I dissem Foll muB jedes in (1) vorkommende
Tdeal ¢, nach dem erwihnten Satx 1 quasighich & woin. Welche Moglickkeiten es fur
¢ gibl, wenn man ober den Tategritstebersich H keine weitaren Vorsussotsungen
rnachr, ist mir nicht bekannt, Jedenfalls mu fir ¢ such dann c-Le — ¢ gelten, was
man lejoht sus (1') einsieht.

Hior heweisen wir zwed Sstze. [m ersten Satz wisd geseigt, ohnu Vorsussoteung dor
gamzen Abgeschlossenhoit von B, ded die agmngun. A1) dis Mnimaitt von b
nach eich sisht. Im sweiton Sats mashon wir ine Anssage ber den Rang
cines belicbigen Ideals o in # unter der \rl-rxmmnmg Influ cin inverticrharcs Tdal
int. Zure Bewels disses Satses wird cin Lemma gebrauoht, dus sive 16r Dedekindache
Ringe linget hekanrds Tatsache ([3], Scito 130, Folgorung 3) verallgemsiners.

Sotx 1. B s win i wnd § cin fost
invertierbares Primideal in K. Daoun ist p win mAlm-ha Primideat, d.h. p hll( den
Rang gieich 1

1) Auch bibcos Primidel gemnnt,

V. Peric, rezultati iz doktorske disertacije objavijeni u Archiv der Mathematik, rad [5)]. 107
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Radovi [5-8], su medusobno povezani i odnose se na problematiku vezanu za
kvazi-invertibilnost ideala komutativnih (ndtherinih) prstena, primarna razlaganja i
S-komponente ideala. Pojam kvazi-invertibilnog prostog ideala V. Peri¢ je uveo u
svom radu [5], u slucaju ndtherinih oblasti, da bi ga, u radu [6] proSirio na slucaj
proizvoljnog ideala komutativnog prstena, s jedinicnim elementom. Nastavlja-
juci, uradu [7], ispitivanja zapoceta u prethodna dva rada, V. Peri¢ dolazi do broj-
nih vrlo interesantnih i znacajnih rezultata: otkriva neke osobine karakteristi¢ne
za kvazi-invertibilnost prostog ideala, vezu izmedu kvazi-invertibilnosti prostog
ideala P i P-primarnih ideala @, te cijele zatvorenosti prstena R i njegovih lokali-
zacija R, u odnosu na minimalne regularne proste ideale P.

lako se rad [8] ne odnosi direktno na kvazi-invertibilnost ideala, on se prirod-
no nadovezuje na prethodna tri rada. U njemu se najprije daje apstraktna karakte-
rizacija preslikavanja koje ideal A, komutativnog prstena R, prevodi u njegovu
S-komponentu A, a zatim apstraktna karakterizacija ekstenzije i kontrakcije
ideala, u odnosu na prirodni homomorfizam f;, komutativnog prstena R, u njegov
prsten razlomaka R. U vezi s jednim od uslova, koji se pri tome pojavljuje, navode
se potrebni i dovoljni uslovi koje treba da ispunjava prosti ideal P, komutativnog
prstena R, s jedini¢nim elementom, da bi, za svaku familiju prostih ideala prste-
na R, ideal P bio sadrzan u uniji te familije ($to je slucaj uvijek kada se radi o
konac¢noj familiji).
O znacaju ovih radova i odzivu na koji su naisli u radovima drugih matema-
® tiCara, najbolje svjedoCi €injenica da su uvrsteni u svjetski poznate, ranije na-
vedene monografije (R. Gilmera i M. D. Larsena), namijenjene svima onima koji
naucno rade u oblasti multiplikativne teorije ideala [L: 12, 25].

Radovi [9] 1 [10], iz linearne algebre (nad komutativnim prstenom) odnose se,
barem $to se tice glavnih primjena opstih rezultata, na konstrukciju kanonske baze
kona¢no-dimenzionalnog vektorskog prostora V, nad proizvoljnim poljem K, u
odnosu na koju, dati linearni operator T prostora V, ima kanonsku Jordanovu
matricu. Ta konstrukcija je provedena u radu [9] posmatranjem A-modula V, nad
prstenom polinoma A = K[A], u jednoj varijabli, nad poljem K, tzv. modula li-
nearnog operatora 7. Primjenom te metode, u radu [10], dolazi se do novog doka-
za poznate Cinjenice da se svaki kona¢no generisani modul V, nad prstenom A
glavnih ideala, razlaze u direktnu sumu ciklickih podmodula V; (i €I). U specijal-
nom slucaju, kada je A algebra konacnog ranga, nad poljem K, iz tog razlaganja
dobija se odredena konacna baza vektorskog prostora V nad poljem K, koja se opet
u slu¢aju modula V, linearnog operatora T, svodi na kanonsku bazu toga operatora.

Irad [11] spada u oblast linearne algebre. U njemu se dokazuje netacnost jedne
tvrdnje V. S. SiSova i pronalaze dodatni uslovi pod kojim je ta tvrdnja taéna, a bez
kojih inace ne vrijedi. Pored toga, u radu se daju mnogo jednostavniji dokazi te i
nekih drugih tvrdnji Siova.

Kao $to smo ve¢ nagovijestili, radovi [12] i [14] spadaju u oblast komutativne
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Rad [12] je posvecen jednoj modifikaciji pojma primarnog ideala, tzv. polupri-
marnim idealima. U njemu se, pored ostalog, poluprimarni prsten karakterise kao
prsten u kojem je spektar totalno ureden relacijom inkluzije. O aktuelnosti i intere-
santnosti ove problematike najbolje svjedoci ¢injenica da su se slicnim ispitiva-
njima bavili istovremeno i cijenjeni i vrlo poznati strani matematicari, kao Sto su
R. Gilmer i J. Mott, R. Chaundhuri, M. Satyavarayna i dr.

U radu [14] V. Peri¢ daje dva potrebna i dovoljna uslova da bi topologija,
definisana na polju K, pomoc¢u neke valuacije v, ispunjavala prvi uslov separabil-
nosti. Tiuslovi postavljaju se na pripadnu linearno uredenu grupu valuacije v. Time
je poboljsana jedna tvrdnja ¢uvenog kanadskog matematicara P. Ribenboima.

Rad [13] pisan je u koautorstvu s B. Marticem i u njemu je dokazano da je
svaka urediva kvazi-mreza, koja ispunjava jedan od Cetiri uslova distributivnosti,
obavezno modularna. Time je osporena jedna pretpostavka 4. Szdsza (A. Sasa),
koji je dokazao modularnost uredive kvazi-mreze uz uslov tzv. desne distributiv-
nosti i izrekao pretpostavku da nijedna od preostale tri distributivnosti ne implici-
ra modularnost uredive kvazi-mreZze.

Rad [15] posveéen je jednom sistemu od dvije skupovne jednacine s dvije
nepoznate. U njemu su dati potrebni i dovoljni uslovi za egzistenciju rjeSenja i pod
tim uslovima odredeno opste rjeSenje tog sistema. U nesto drugacijoj formulaciji,
koja se takode navodi u radu, ovaj rezultat predstavlja poopstenje jednog ranijeg
rezultata C. Stanojeviéa. @

Rad [16] je napisan u koautorstvu s B. Cerovicem. U njemu se, za neke vrijed-
nosti prirodnog broja n, Krullova dimenzija prstena polinoma A™ u n varijabli nad
komutativnim prstenom 4, Krullove dimenzije 2, izrazava kao funkcija prirodnog
broja n i nekih konstanti prstena A, dok se za druge vrijednosti prirodnog broja n,
daje samo procjena Krullove dimenzije dim A™. Ovaj rezultat izvodi se iz jednog
opstijeg rezulata P. Jaffarda kojim se dim A™ izrazava preko broja alki odredenih
tezina, tzv. specijalnih lanaca prstena A konacne Krullove dimenzije, kao $to se to
¢ini u Jaffardovoj monografiji, ali u puno jednostavnijem slucaju prstena 4, za koji
je Krullova dimenzija dim A = 1.

Rad [18] odnosi se na (komutativne) relgularne i m-regularne prstene (s je-
dini¢nim elementom) koje je okarakterisao M. Arapovi¢. U ovom radu se najprije
dokazuje direktno Cinjenica da je prsten R m-regularan ako i samo ako je prsten R/ N
regularan (gdje je N skup svih nilpotentnih elemenata prstena R), a zatim se na osno-
vu toga iz Arapoviceve karakterizacije regularnih prstena, dobijaju Arapovic¢eva
i neke druge karakterizacije m-regularnih prstena. U vezi s tim se razmatraju i
pitanja odnosa izmedu uslova:

— R jetotalni prsten razlomaka i R/N je totalni prsten razlomaka;

— oba ta uslova ispunjena su u slu¢aju kada je prsten R m-regularan, ali u
opstem slucaju nisu ekvivalentni.
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Rad [20], iz oblasti komutativne algebre, daje odgovor na pitanje koje su
postavili 4. V. Geramita i Ch. Smallu Introduction to homological methods in com-
mutative rings [L: 11], koje glasi: ,,Pod kojim uslovom kona¢an podskup P pros-
tih ideala komutativhog Notherinog prstena R predstavlja skup Ass (A) svih aso-
ciranih prostih ideala nekog prostog ideala A tog prstena R ?“ Glavni rezultat, u
kome su dati potrebni i dovoljni uslovi za pozitivan odgovor na postavljeno pitanje,
diskutuje se i nadopunjava nizom napomena u kojima se razmatraju ti uslovi.

Radovi [17] (pisan u koautorstvu sa V. Dasicem) i [19] odnose se na skoro-
prstene s defektom disbributivnosti D. U radu [17] prenijeti su neki rezultati o
komutativnosti sa tzv. distributivno generisanih skoro-prstena, koje su za taj slucaj
ranije dokazali H. Bell i S. Light, na skoro-prstene s defektom distributivnosti. U
radu [19] prenose se neki rezultati J. C. Beidlemana s distributivno generisanih na
skoro-prstene s defektom distributivnosti D, uz pretpostavku da je D jako mali
ideal u R. Ti rezultati se ticu kvazi-regularnosti elemenatd R-podgrupa i ideala,
radikala J(R) 1 radikalske grupe A(R) skoro-prstena R, odnosno nilpotentnih
R-podgrupa i kvazi-radikala N(R) skoro-prstena R, s uslovom silaznih lanaca za
R-podgrupe. Zahvaljujuci ovim radovima, V. Peri¢ se naSao medu onim autorima
koji su dali znac¢ajan doprinos teoriji skoro-prstena i tako uvrSten u monografiju G.
Pilza [L: 32], kao i u Newsletter Univerziteta Johanes Kepler iz Linza [L: 33], koje
je G. Pilz napisao u saradnji sa A. Oswaldom.

Problematika asocijativnih prstena je predmetom radova [21, 23-27, 29, 33],
® prof. Veselina Perica.

Radovi [21] i1 [25] odnose se na moguénosti prikaza odredenih asocijativnih
nenultih prstena R u obliku subdirektne sume polja, tijela ili oblasti (ev. nekomuta-
tivnih). Tako se, uradu [21] dokazuje da prsten R zadovoljava polinomni identitet:

x"—x=0Mn>1, (%)

ako i samo ako je R subdirektna suma konac¢nih polja GF(p"), sa p"—1|n-1, ¢ime je
poopsten jedan nesto ranije dobijeni rezultat Tominage, dokazan u slucaju kada
je n = 3, za tzv. antiinverzne prstene. U radu [25] dokazuje se da je svaki strogo
regularni prsten R subdirektna suma (nekomutativnih) oblasti, a da je svaki prsten
R, s Jacobsonovim uslovom (x), u kojem je n = n (x), subdirektna suma polja
R, karakteristike p,# 0, sa istim uslovom. Sli¢no pitanje rjeSava se za jo$ jednu
klasu asocijativnih prstena.

U radovima [23, 24, 27] autor se bavi nenultim asocijativnim prstenima R
koji ispunjavaju Hersteinov uslov (x+y)"=x"+y". Za takve prstene je Herstein,
u slu¢aju m > 1, dokazao da skup N, nilpotentnih elemenata prstena R, ¢ini ideal
tog prstena i da je prsten R/N komutativan, ali taj dokaz nije nimalo jednostavan.

U radu [19], gornjem uslovu je Veselin Peri¢ dodao uslov periodi¢nosti:
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x™ = x" (n =n(x) € IN relativno prost sa m)
1 dokazao da je skup N (svih nilpotentnih elemenata iz R), ideal prstena R, i to
N =0, ako i samo ako je prsten R lokalno unitaran i, da je osim toga, prsten R/ N

(uslucaju N # R) subdirektna suma polja i da ispunjava uslov:

(x+ N)"=x+ N (x € R), gdieje r = |n(x) —m| + 1

Time je pojacan jedan, nesto ranije dobiveni rezultat E. Psomopoulosa, i to bez
pozivanja na spomenuti Hersteinov rezultat.

U radu [24] V. Peri¢ uzima da je R lokalno unitaran prsten,a m = const > 1. Tu
zatim, pored ostalog, uz dodatnu pretpostavku da m nije stepen prostog
broja, odnosno da je m relativno prost sa 2™ - 2, dokazuje da je R/N sub-
direktna suma konacnih polja R, karakteristike p, p, [2™-2, odnosno da je,
osim toga, N = 0. Pri tome:

(3neN,n>1) : x™ =x™, odnosno x" = x.
Na ovaj rad se nadovezuje rad [27], u kojem se opet uzima da je R lokalno uni-
taran prsten i m = const > 1. Ovdje se, pored ostalog, navedeni rezultat prethod-
nog rada poboljsava tako $to se uzima da m nije stepen, odnosno da nije djeljiv ni
sa jednim prostim faktorom p karakteristike char (R) prstena R i razmatra pitanje
kada je aditivno preslikavanje: @®

f. R — R, definisanosa f (x) =x™ (x € R),
ujedno homomorfizam prstena R, koje je nesto prije postavio H. Bell. U radu V.
Peri¢ dokazuje daje S: ={ x"+y: x € R,y € N}, lokalno unitarni potprsten
prstenaR,a f :S — S, homomorfizam prstena S.

I u radu [26] se pretpostalja da je prsten R lokalno unitaran, ali se Hersteinov
uslov lokalizuje tako $to se uzima da je u tom uslovu m = m(x, y) > 1isli¢no, kao
uradu [21], dokazuje da je opet N ideal prstena R. Pored ostalog, uz pretpostavku
da za svaki nenilpotentni, odnosno nenulti element x i njegovu lokalnu jedinicu
e, prirodni broj m(x, e ) nije stepen nijednog prostog faktora p aditivnog reda ele-
menta x, odnosno da p ne dijeli m (x, ex), dokazuje se daje R/N subdirektna suma
polja R, karakteristike p, koja, za m = (e, e ), dijeli 2™- 2, odnosno da je jo3
N = 0. Osim toga, tada R zadovoljava uslov:

x=x (r=r(x)>1,s=s(x) =1, odnosno s(x) =1).
Rezultati ovih radova, za odredene vrijednosti prirodnog broja m = const > 1,
pokrivaju navedeni rezultat Hersteina i za te vrijednosti broja m daju, zapravo,
puno vise od toga, dok rezultati rada [26], koji se odnose na lokalizovani Hersteinov
uslov, idu i korak dalje.
U radu [28], pisanom u koautorstvu sa M. Malenicom, ispituje se egzistencija | 114
rjeSenja funkcionalne jednadine @(x)+ (¢ f(x)) = F(x), koje lezi u vektorskom
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prostoru V nad poljem IR realnih brojeva, generisanim funkcijama 1, F(x),
F(f(x)),F(f2(x)),....Pritomesuf: X — XiF:X — IR zadane funkcije, defini-
sane na nekom nepraznom skupu X, a f* (i =1, 2,...) i-ta iteracija funkcije f; dok
je G(x) neka zadana funkcija iz V. U radu se razmatraju dva slucaja: slu¢aj kada je
dimenzija prostora V beskonac¢na i slucaj kada je ta dimenzija kona¢na. U drugom
slu¢aju posebna paznja je posvecena promatranoj jednacini, u specijalnom slucaju
kada je:

G(x) =F(x) i F(x)=F (17 %)),
za neki prirodan broj p, najmanji s tom osobinom.

U prvom slu¢aju, F(x) nije konstanta, dok se u drugom slu¢aju to uzma kao
pretpostavka. Za sve posmatrane slucajeve dati su potrebni i dovoljni uslovi za eg-
zistenciju rjesenja koje se trazi i navedena sva takva rjeSenja, kada ona postoje.

Radovi [30], [32] i [42] pisani su u koautorstvu s V. Vukovi¢em i odnose se na
neasocijativne skoro-prstene. U prvom od njih istrazuje se egzistencija jedini¢nog
elementa, odnosno invertibilnost regularnih elemenata lijevog skoro-prstena S koji
ispunjava odredene uslove silaznih lanaca. Dobijenim rezultatima proSiruju se
analogni rezultati viSe stranih matematicara, dokazanih ranije u slu¢aju asocija-
tivnih skoro-prstena. Drugi od ova dva rada, rad [32], posvecen je lokalnim ne-
asocijativnim desnim skoro-prstenima. U njemu se asocijativnost, koja se ne pret-

[O) postavlja, nadoknaduje nekim uslovima koji se najces¢e odnose na asocijatore
oblika (4, B, C), gdje su A, B i C podskupovi skoro-prstena S. Dobijenim rezul-
tatima prenijeti su, uglavnom, svi rezultati jednog Maxsonovog rada s asocija-
tivnih desnih na neasocijativne desne skoro-prstene.

Radovi [29], [31], [33], [34] i [38], nastali su u koautorstvu sa saudijskim
matemati¢arom Hamzom A. S. Abajubalom, odnose se na problematiku komuta-
tivnosti asocijativnih (lijevo, odnosno desno) S-unitalnih prstena koji, uz odredeni
polinomni identitet, u kome se pojavljuju komutatori, ispunjavaju i neka druga
ogranicenja na komutatore koja se odnose na torziju. Kao ilustraciju dobijenih re-
zultata, kojima se uopStavaju raniji rezultati vise stranih autora, ovdje ¢emo istaci
samo glavni rezultat rada [29]: ako lijevo S-unitalni prsten R ispunjava polinomni
identitet

xt[xm, y] = x*[x,y™], zadate cijele brojeve m>1,n>1,s>0it >0

i komutatori u R su bez m-torzije ako je n > 1, tada je prsten R komutativan.

Produzavajuci istrazivanja iz radova [29] i [31], dokazane su teoreme za
S-unitalne prstene, koji zadovoljavaju odgovarajuce polinomne identitete. Dodatne
pretpostavke u ovim teoremama se odnose na torzionu slobodu komutatora u R.

I u radu [34] se proucavaju desni S-unitalni prsteni R koji zadovoljavaju
uslove: za svaki podskup F od R, koji ima najviSe Cetiri elementa, postoje nenega-

112 tivni cijeli brojevi:
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m=m(F),n=n(F),r=r(F),s=s(F), t=t(F)it =t'(F),

takvida,zam > 0,ilin>0,n+t+t #n=r+1,ilim+s >0, akoje
m=n>0,1

xt [x y] 2t = a7 [x, ymlxs, (Vx,y € F).
Uz neke dodatne uslove dokazuju se neke nove teoreme komutativnosti.

Radovi [35] i1 [36] se, takode odnose na komutativnost asocijativnih (lijevo,
odnosno desno) S-unitalnih prstena i predstavljaju produzetak tematike prethod-
nih radova. Ovdje se pretpostavlja da je p(t) polinom s cjelobrojnim koeficijentima.
T. P. Kezlan je dokazao da, u slucaju kada se radi o prstenu s aditivnim epimorfiz-
mom a, takvom da je, za svako x iz R, a(x) - x2a(x) sadrzano u centru od R, prsten
R mora biti komutativan. Specijalno, D. Mac Hale je pretpostavio da je > p(t) = t",
zaneki fiksan n > 1, a nezavisno od njega su to dokazali i T. J. Laffey i H. Tominaga.
U ovom radu, V. Peri¢ je dokazao teoremu, slicnu, onoj koju je dokazao Kezlan, u
specijalnom slucaju, s tim §to je njegov dokaz jednostavniji, buduéi da on, umjesto
Poznerovog rezultata, koristi specijalan slucaj koji je dao Sh. Amitsur.

I na kraju, u radu [43], u kautorstvu s autorkom ovog teksta M. Vukovié, koji
pripada oblasti algebarske teorije brojeva, autori polaze od dobro poznate Cinjenice
da je Euklidova oblast, oblast glavnih ideala i da je svaka oblast glavnih ideala,
oblast sa jednozna¢nom faktorizacijom. Dok se lako moze vidjeti da je svaka Eu- @
klidova oblast, oblast glavnih ideala, da bi se dokazalo da obrnuta tvrdnja ne vrije-
di, obi¢no se navodi kontraprimjer ili se poziva na jedan rad T. S. Motzkina, ali
bez detalja, koji bi te primjere ucinili lako razumljivim. Kontraprimjeri se nalaze
medu prstenima R cijelih algebarskih brojeva u kvadratnim kompleksnim poljima
Q [V-D],zaD=1943,67,163. Naime, H. M. Stark je dokazao da su medu
prstenima R, cijelih algebarskih brojeva, u kvadratnim kompleksnim poljima:

Q [V-D], upravooni,zakojeje D=1,2,3,7,11,19,43,671 163,
oblasti glavnih ideala, a dobro je poznato da su prvih pet, medu njima i Euk-
lidove oblasti. Krajem 20. vijeka su J. C. Wilson, a zatim i O. A. Campoli dokazali
za jedan od preostala Cetiri prstena (onaj za D=19) da je oblast glavnih ideala, ali
da nije Euklidova oblast. Wilson je, uzimajuci u obzir da su svi preostali prsteni
(D=19, 43, 67 1 163) oblasti glavnih ideala, dokazao da nijedan od njih nije Eukli-
dova oblast. U radu [43] je dat ne samo kompletan nego i potpuniji i lakSe razum-
ljiv dokaz, kojim se dokazuje da je prsten R algebarskih cijelih u kvadratnom polju
é[\/—_ D],za D =19 (kao i 43, 67 1 163) oblast cijelih, ali da nije Euklidova oblast.

Prikaz radova profesora Peri¢a zavrSicemo citatom akademika Pure Kurepe na
kraju njegovog izvjestaja za izbor V. Peri¢a za dopisnog ¢lana Akademije nauka i
umjetnosti Bosne i Hercegovine, u kojem kaze:

»Na osnovu ovog kratkog prikaza radova V. Peric¢a vidi se da je on odli¢no

izgraden algebrista i da je dao veoma lijepih, znacajnih vlastitih priloga raznim 113
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Akademik V. Peric¢ — posljednja
fotografija u Sarajevu,

Obala, kod ,, Dva ribara,
snimljeno poslije rata

114

anu monografija FINAL PRINT.indd 114

oblastima komutativne i asocijativne alge-
bre, ali da je pokazivao interes i radio i u
drugim oblastima matematike kao Sto su to-
pologija, teorija skupova i relacija, uredenih
struktura, algebarska teorija brojeva i
dr., Sto svjedoCi o njegovoj Sirokoj mate-
matickoj kulturi i obrazovanju [...]. Medu
njegovim radovima ima radova u kojim se
otvaraju sasvim nova istrazivanja, kao i onih
u kojim se prosiruju, kako klasi¢ni, tako i naj-
noviji rezultati poznatih svjetskih matema-
ti¢ara kao Sto su: W. Sierpinski, S. Piccard, J.
C. Beidleman, P. Jaffard, H. Tominaga, 1. N.
Herstein, H. Bell i Light, kao i drugi. U dru-
gim se opet pojednostavljuju dokazi ranije
poznatih tvrdnji (V. S. SiSov, N. Jacobson, 1.
N. Herstein i dr.), daju odgovori na postav-
ljena pitanja (A. V. Geramita i Ch. Small,
H. Bell, S. Mardesi¢, i dr.), dokazuje ne-
taénost tvrdnje (V. S. Siov) i pronalazi do-
datni uslov pod kojim ta tvrdnja vrijedi, dok
se u jednom zajednickom radu sa B. Mar-
ticem osporava jedna slutnja (A. Szasz).“

Citiracu i Nikolaja Dubrovina, profesora
Univerziteta u Vladimiru (Rusija) i ucenika
velikog Aleksandra Vasiljevica Mihaljova
sa cuvenog Moskovskog drzavnog univerziteta Lo-
monosov, koji u tekstu posve¢enom prof. Peri¢u
kaze:

,Posrec¢ilo mi se da tokom 1985-1986. godine
radim u oblasti algebre na Univerzitetu u Sarajevu
[...] do danasnjih dana se sjecam toplog prijema
koji mi je ukazan, sjecam se zaposlenih na Odsjeku
za matematiku. Ipak, centar tog kolektiva, po mom
misljenju je bio prof. Veselin Peri¢, koji je bio
Sef Odsjeka za matematiku. Bio je to zadivljujuce
inteligentan i1 dobar ¢ovjek. Posebno sam zapamtio
jednu crtu karaktera profesora Perica — istinski in-
ternacionalizam. Za njega religiozna pripadnost,
nacionalnost, boja koze, status Covjeka u zemlji u
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kojoj zivi bili su od drugostepenog znacaja u odnosu na to kakav je covjek, na
njegove rijeci, njegova djela i ponaSanje®. [L: 45]
I za kraj da ispunim obecanje dato kolegi prof. Hasanu Jamaku.

Kada smo nedavno razgovarali o knjizi koju piSem o matemati¢arima — aka-
demicima, rekao mi je da obavezno o prof. Peri¢u napiSem da smo se divili mate-
matickom talentu prof. Peri¢a, Sirini njegovog poznavanja matematike, dubini
shvatanja matematickih ideja i lako¢i s kojom je usvajao matematicke ideje, a
posebno kada bi svakom predavacu postavljao vrlo kompetentna pitanja, ¢ak i iz
oblasti koje nisu spadale u djelokrug njegovog nauc¢nog rada.
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Fikret Vajzovic

(Konjic 1928 — Sarajevo 2017)

Fikret Vajzovic je bio prvi asistent na Katedri za matematiku, iz plejade prvih
studenata matematike na Univerzitetu u Sarajevu koji je izrastao u jednog od naj-
boljih i najznacajnijih profesora matematike na tom Univerzitetu. Moze se slo-
bodno reci da je stasao i razvijao se istovremeno s Univerzitetom i da je uz njegov
veoma znacajan uticaj 1 doprinos, tekao i sveukupan razvoj matematike, kako na
Univerzitetu u Sarajevu, tako i u BiH. Po doprinosu univerzitetskoj nastavi i nauci
prof. Vajzovi¢ je predstavljao jednu od najznacéajnijih figura naseg Univerziteta.
Njegova nastavna djelatnost trajala je skoro pet decenija, a nauc¢na, neprekidno,
skoro do kraja Zivota.

Fikret Vajzovi¢ je roden 1. maja 1928. godine u Konjicu, u porodici trgovca
Ibrahima i Fatime Vajzovié, kao najstarije od troje djece. Poslije njega na svijet
su dosli brat Dervi§ — Dervo i sestra Abida — Bida. Fikret je, u rodnom Konji-
cu, zavrSio samo 4 razreda osnovne $kole, a zatim je, njegova majka Fatima,
rodena Mostarka, nakon ranog gubitka supruga, odlucila da se s djecom, vrati u
rodni Mostar. Takvoj odluci njegove majke je, sigurno, doprinio i savjet hodze
— Fikretovog ucitelja, koji je prvi uocio da je on veoma bistar i nadaren djecak.
Njegovo Skolovanje i odrastanje u Mostaru duboko ga je povezalo sa tim gradom,
tako da se osje¢ao Mostarcem.

Tako je Fikret u Mostaru zavr$io nize razrede gimnazije, a zatim i Uciteljsku
Skolu (1947). Od februara do novembra 1945. godine bio je u JNA. Od 1947. do
1953. godine radio je kao ucitelj, u raznim skolama u BiH, a od 1953. do 1955.
godine radio je i istovremeno studirao na Visoj pedagoskoj skoli u Sarajevu — gru-
pa matematika i fizika.

2010 Mathematics Subject Classification: 01A70, 01A65, 46-XX, 47-XX, 39-XX, 34-XX
Key words and phrases: Biographies, Bibliography; Functional analysis, Theory of operators, One parameter semi-
groups, Operator sine (cosine) function, Integrated semigroups, Functional equation, Fixed-point theorems.

121

anu monografija FINAL PRINT.indd 121 @ 6/16/2023 1:57:11 PM



______ UEEEn ® | T | [

Matematicari akademici — Fikret Vajzovic¢

Poslije zavrsetka Vise pedagoske skole, Fikret Vajzovi¢ se zaposlio kao nas-
tavnik matematike, ali je produzio i da dalje vanredno (uz rad) studira matemati-
ku, na Prirodno-matemati¢kom odsjeku Filozofskog fakulteta u Sarajevu. Studij
je zavrsio 1959. godine.

Odmah po zavrsetku studija izabran je za asistenta na toj istoj Katedri Filo-
zofskog fakulteta, koja je vrlo brzo postala jednim od pet odsjeka novoosnova-
nog Prirodno-matematickog fakulteta u Sarajevu (1960). Ve¢ tada, prema prici
njegovih profesora, on je pokazivao izuzetne sposobnosti za matematiku i mate-
maticku misao.

Na Odsjeku za matematiku sre¢e mladu bibliotekarku Milicu Krsti¢, inace nas-
tavnicu, koju je zapazio jos u vrijeme kada su oboje bili studenti na Visoj peda-
goskoj skoli. Ubrzo se Zene i dobijaju dvoje lijepe i pametne djece: djecaka Igora
i djevojCicu Sanju. Bio je to sretan brak dvoje ljudi srodnih dusa, dvoje mladih
koji su se u svakom pogledu dopunjavali. Igora je, iako je stigao do kraja studija
matematike, rat omeo da ga zavrsi i krene oCevim stopama, dok je Sanja pocela da
studira filozofiju u Becu, a zavrsila ju je u Sarajevu.

Prof. Peri¢, jedan od najstrozijih profesora na Odsjeku za matematiku, nakon
Sto je Igor kod njega polozio ispit iz algebre, rekao mi je: ,,Vidi se da je Fikreci-
jusov sin“ — kako bi ponekad zvao kolegu i prijatelja Fikreta Vajzovica.

U periodu od 1962-1964. godine Fikret Vajzovi¢ je pohadao nastavu treceg

@® stepena studija matematike na Prirodoslovno-matematickom fakultetu Sveucilis-
ta u Zagrebu, na kojem je titulu magistra matematickih nauka stekao u martu
1965. godine, odbranivsi rad Funkcionalne jednadZbe u vektorskim prostorima,
a samo koji mjesec kasnije (u septembru 1965.) odbranio je i doktorsku disertaciju
pod naslovom Funkcionalne jednadZbe u Fréchet-ovim prostorima, pod men-
torstvom ¢uvenog profesora Svetozara Kurepe, koji je Fikreta Vajzovica, i pored
brojnih vrlo uspjesnih ucenika, kasnije rasutih Sirom svijeta, smatrao jednim od
svojih najboljih ucenika. Kao $to to Cesto biva, ta prva oblast, koju je temeljno
savladao, ostala je njegova trajna ljubav. Prosirujuci dalje svoje naucne interese,
Fikret Vajzovi¢ je kod nas, u Sarajevu i u BiH, otvorio vrata funkcionalne analize.

Karijeru univerzitetskog nastavnika Fikret Vajzovi¢ zapoceo je 1965. godine,
odmah poslije odbrane doktorata, izborom u zvanje docenta. 1972. godine je
izabran za vanrednog profesora, a 1976. za redovnog profesora na Masinskom
fakultetu u Mostaru. Od 1979. bio je u zvanju redovnog profesora na Univerzitetu
u Sarajevu, na koji se, u meduvremenu, vratio. Posebno treba naglasiti da je prof.
Vajzovi¢ bio prvi nastavnik na Odsjeku za matematiku koji je i sam zavrsio studij
i stekao obrazovanje na tom Odsjeku, pa tako mozemo re¢i da je bio dijete tog
Odsjeka koje je od studenta izraslo u izvrsnog nauc¢nika i nastavnika.

Kao sto smo ve¢ vidjeli, Skolovanje Fikreta Vajzovica nije bilo ni lako, ni jed-

nostavno — odvijalo se u etapama, nakon zavrSene srednje Skole i uz redovan

122 | posao. Usprkos tome, zahvaljujuc¢i nadarenosti i istinskoj ljubavi prema mate-
matici, kao i ozbiljnom interesu za opstu kulturu, on je, neprekidnim i istrajnim

anu monografija FINAL PRINT.indd 122 @ 6/16/2023 1:57:11 PM



B [ [ ] ] ® | BT | | [

Posebna izdanja ANUBiIH CCVII, OPMN 28

radom, stekao izuzetno bogato i vrlo solidno, kako matematicko, tako i Siroko
opste obrazovanje.

U isto vrijeme se u vrlo uspjesnoj i bogatoj nastavnickoj djelatnosti, prolazeéi
kroz sve faze — od ucitelja i nastavnika osnovne i profesora srednje Skole do redov-
nog profesora fakulteta — sigurnim, Sirokim, ali i dubokim obrazovanjem i izuzetno
odgovornim pristupom nastavi, na svim nivoima, formirao u zrelog naucnika i
serioznog intelektualca, vrlo izgradenih kriterija i visokih moralnih vrijednosti, u
jednog od najuglednijih profesora Odsjeka za matematiku. Njegova neprekidna i
aktivna nauc¢na djelatnost i narocita spremnost za pomo¢ i saradnju, ucinili su ga
jednim od nastavnika daleko najuspjesnijih 1 najzasluznijih za podizanje nau¢nog
podmlatka u oblasti matematike na bosanskohercegovackom prostoru.

Svakako treba istaci da je Fikret Vajzovi¢ obrazovanje sticao i na Moskovskom
drzavnom univerzitetu (MGU), poznatom kao Lomonosov i da zasluga za njegov
odlazak na nadaleko poznati Lomonosov, pripada tadasnjem Sefu Odsjeka za mate-
matiku prof. Veri Snajder, zeni koja je vizionarski, pored Fikreta Vajzoviéa, poslala
i Mahmuta Bajraktare-
vica na parisku Sorbonu
(Sorbonne), a Veselina
Peri¢a u cuvenu skolu
algebre Emmy Ndéther,
u Gotingen. Tako su,
matematicari, iz Sara-
jeva, zahvaljujuci prof.
Snajder, oti§li na naj-
znacajnije univerzitete,
ne samo u Evropi nego
i u svijetu, a Sarajevo
je polako, ali sigurno, hvatalo korak s
drugim jugoslovenskim centrima, u ko-
jim se matematika pocela puno ranije
razvijati. Boravak na Lomonosovu je
bio prelomni dogadaj u Zivotu Fikreta
Vajzovica, koji ga je doveo do velika-
na i stuba moderne matematike u BiH,

posebno funkcionalne analize. Bio je
to u isto vrijeme i prelomni momenat LOSI'I;DtII ﬂ'lSJU‘J_' MUS%DW
za razvoj matematike kao naucne dis- ate umversity
cipline u BiH.

Tako je, naoruzan znanjem koje je Moskovski Drzavni Univerzitet —
stekao na Sveucilistu u Zagrebu i na Lo- 0 Lomonosoy.

. snovao ga je

monosovu — u poznatim Skolama ﬁmk' Mihail Vasiljevi¢ Lomonosov (1755).
cionalne analize Svetozara Kurepe i 123
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Anatolija Gardejevica Kostjucenka, kao 1 entuzijazmom mladog naucnika, Fikret
Vajzovi¢ vrlo brzo skrenuo paznju na sebe. Inace, moja generacija je bila prva gene-
racija, kojoj je prof. Vajzovi¢ drzao predavanja iz Diferencijalnih jednacina, nakon
povratka iz Moskve.

Nama, studentima tre¢e godine studija, od prvog dana svidjela su se preda-
vanja prof. Vajzvica: bio je tih, povucen, cak i pomalo stidljiv. Dok je predavao
i istovremeno pisao po tabli, gledao je u tablu. Sto se ti¢e nastave, nas studente
je najvise fascinirao njegov nacin predavanja. Njegova predavanja su bila jasna,
maksimalno dotjerana i u svakom pogledu besprijekorna. Od njega smo naucili da
se 1 najkomplikovanije tvrdnje mogu izloziti jednostavno i uciniti svima jasnim i
lako razumljivim. Tako su nam se i najteze teoreme i leme, kada ih je on navodio
1 dokazivao, Cinile jednostavne i lake. Predavanja prof. Vajzovi¢a su nas veoma
podsjecala na predavanja akademika Mahmuta Bajraktarevica. I uopste, i on sam
u svemu nas je podsjecao na Masu. Poneko od kolega studenata bi znao re¢i: ,,Vidi
se da je bio Masin asistent®, a poneko bi iSao i dalje, pa bi rekao: ,,Podsje¢a na
Bajraka, kao da mu je sin.*

Veoma plodan nau¢ni rad i interes akademika Vajzovic¢a pripada dvjema izrazi-
to vaznim oblastima matematicke analize: funkcionalnoj analizi i teoriji funkcio-
nalnih jednacina. Medutim, nau¢ni radovi, koje je napisao, mogli bi se svrstati u
viSe oblasti: teorija sumabilnosti, teorija funkcija, teorija mjere, teorija operatora
na Hilbertovom i Banachovom prostoru, Banachova algebra i Banachovi prosto-
® ri, teorija polugrupa u Fréchetovim prostorima, itd.

Ve¢ smo spomenuli da je akademik Fikret Vajzovi¢ bio ne samo jedan od
glavnih utemeljivaca moderne matematicke analize, pa tako i matematike kod
nas, nego i jedan od najboljih matematicara koje je Odsjek za matematiku imao
— naucnik koji je obiljezio Citavu jednu epohu, Sto je uistinu znacilo mnogo za
matematiku u BiH i Sire.

Znacaj Fikreta Vajzovi¢a ogleda se i u tome $to je odigrao vaznu ulogu u odgo-
juipodizanju mladog matematickog kadra i imao ogroman uticaj na naucni rad, u
oblasti matematicke analize, a naroCito funkcionalne analize. Zapravo bi se moglo
reci da je najdublji trag ostavio upravo medu svojim u¢enicima — magistrantima i
doktorantima, u koje ¢u ubrojati i sebe, s obzirom da sam, kao njegova asistentica,
bila dugo njegova bliska saradnica, a zatim 1 kolegica — do kraja njegovog zivota.

Tokom dugogodisnje karijere akademik Vajzovi¢ je bio mentor za izradu oko
50 diplomskih radova, preko 20 magistarskih i sedam doktorskih disertacija, od
kojih su dvije zapocete na Moskovskom drzavnom univerzitetu, pod rukovodst-
vom poznatog ruskog matemati¢ara A. G. Kostjucenka, kod kojeg je i on, svoje-
vremeno, proveo godinu dana. Tako su mnogi od nauc¢nih radova akademika F.
Vajzovica uradeni u koautorstvu s mladim matematicarima, njegovim ucenicima
— magistrantima i doktorantima.

124
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Fikret Vajzovi¢ je, od osnivanja Prirodno-matematickog fakulteta do penzio-
nisanja 1999. godine, ostao vjeran svom Fakultetu, s izuzetkom perioda od 1976-
1979. godine, kada je, da bi pomogao osnivanju mostarskog Univerziteta ,,Dze-
mal Bijedi¢®, preSao na Masinski fakultet u Mostaru, ali je i tada drzao nastavu
i na Odsjeku za matematiku Prirodno-matematickog fakulteta u Sarajevu, gdje
je tradicionalno predavao Diferencijalne jednacine i Funkcionalnu analizu. Kao
Mostarac, odigrao je vrlo vaznu ulogu u pokretanju ne samo studija masinstva
nego i u formiranju Univerziteta ,,Dzemal Bijedi¢, s obzirom na znac¢aj mate-
matike za studij tehnike i ¢injenicu da je on, u to vrijeme, bio jedini doktor mate-
matickih nauka u Mostaru.

Iz dosada izloZenog vidjeli smo koliko je znacajan bio doprinos akademika
Fikreta Vajzovi¢a za unapredenje nauc¢nog rada i formiranje, kako stru¢nog, tako
1 nau¢nog podmlatka, u oblasti matematike u BiH i Sire. Ali svakako treba istaci
i njegov doprinos u podizanju kvaliteta i nivoa nastave matematike, kako na dru-
gom, tako i na treCem stepenu studija matematike, na kojem je predavao skoro 50
godina.

Za izvanredan doprinos razvoju matematike, u BiH, Fikret Vajzovi¢ je u
toku svog dugogodisnjeg rada dobio brojna priznanja od kojih medu najzna-
Cajnija spadaju: najveca Republicka nagrada za doprinos razvoju nauke ,,Veselin
Maslesa” za 1979. godinu i ,,Dvadesetsedmojulska nagrada“ za 1987. godinu. Uz 125
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nagrade, svakako, kao najznacajnije priznanje treba posebno istaci izbor profesora
Vajzovica najprije za dopisnog (1991), a zatim i za redovnog ¢lana Akademije
nauka i umjetnosti Bosne i Hercegovine (1995). Pocasno nau¢no-nastavno zvanje
profesor emeritus Univerziteta u Sarajevu akademik Vajzovi¢ je dobio kao re-
dovni ¢lan Akademije nauka i umjetnosti Bosne i Hercegovine.

Ako se upitamo Sta bi se moglo re¢i za akademika Fikreta Vajzovic¢a, odgovor
bi bio: obiljezio je cijelu jednu epohu, Sto, zaista, zna¢i mnogo za bosanskoher-
cegovacku matematiku. Plijenio je svojom jednostavnos$c¢u, skromnoséu, topli-
nom i ljudsko$éu, a sa druge strane mudros¢u i znanjem. Zivio je tiho, skromno i
nenametljivo, okruzen knjigama i nau¢nim radovima, sa zeljom da $to viSe nauci
1 sazna, i to svoje znanje je nesebic¢no dijelio sa drugima. Bio je spreman da svo-
jim savjetima pomogne svakome ko bi mu se obratio za pomo¢. Zato je ostavljao
dubok i neizbrisiv trag u svim sredinama i na svim prostorima na kojima je radio,
kako na Univerzitetu u Sarajevu, tako i na univerzitetima u Mostaru, Bihacu i
Isto¢nom Sarajevu.

Akademik Fikret Vajzovi¢ je objavio oko 40 naucnih radova, dva udzbenika, a
napisao je i skripta za vec¢inu predmeta koje je predavao, kako na II, tako i na III
stepenu studija, i to tako dobro, da su svaka od njih mogla odmah da idu u Stampu
kao udzbenik.

Svi naucni radovi Fikreta Vajzovi¢a objavljeni su, kako u najuglednijim ¢aso-
® pisima bivse Jugoslavije, tako i u nekim od inostranih casopisa i vrlo su pozitivno
prikazani od poznatih matematicara raznih zemalja svijeta, i to u sva tri svjetska
referativna Casopisa, kao $to su ¢asopisi: Americkog matematickog drustva (AMS)
Mathematical Reviews (MathSciNet), Zentralblatt fiir Mathematik (ZbMath),
tadasnje SR Njemacke, danas Evropskog matematickog drustva (EMIS) i ruski
Referativnij Zurnal Matematika Akademije nauka SSSR. Ali o znacaju jednog
naucnika ne govore samo podaci koji se mogu na¢i na MathSciNetu i ZbMathu.
O znacaju autora i dobijenih rezultata, u ono vrijeme kada nije bilo kompjutera,
najrjecitije su govorila uklju¢ivanja njihovih radova u poznate monografije. Tako
su u monografiju M. Kuczma Functional Equations in a single Variable, Mono-
grafie Matematiczne, 1968 [L: 22], u izdanju Poljske Akademije nauka, ukljuceni
svi radovi Fikreta Vajzovi¢a, objavljeni do pojave ove monografije. Osim toga,
u Bibliografiji — dijelu koji se odnosi na funkcionalne jednacine, koja je objav-
ljena u matematickom Casopisu Aequationes Mathematicae (1969), kao dopuna
J. Aczelovoj monografiji Vorlesungen iiber die Funktionalgleichungen und ihre
Anwendungen [L: 1], takode su navedeni svi radovi F. Vajzovi¢a koji pripadaju
oblasti funkcionalnih jednacina, objavljeni do pojave te bibliografije.

Naucni radovi F. Vajzovica su u vrijeme kada su nastajali bili, u prvom redu, od
teorijskog znacaja, ali svakako treba naglasiti da je medu njima bilo i onih koji su
bili od znacaja i za primjenu. Tako su, na primjer, atomski fizicari E. D. Cashwell
i C. J. Everett svoje rezultate, dobijene u radu Extension of Riesz Representation

126 Theorem and Solution of the Maxwell-Bolzmann functional Equation [L: 5], koji se
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odnosi na centralni problem Bolzmannove H-teoreme u klasicnoj kinetickoj teoriji
gasova, bazirali na jednom poopstenju Rieszove teoreme reprezentacije pozivajuci
se pritom bitno na rezultate do kojih je F. Vajzovi¢ dosao ranije, u svom radu [3].

Spomenué¢emo samo jo$ neke od matematic¢ara kojima su, kao polazna tacka,
posluzili radovi i rezultati F. Vajzovi¢a. Jedan takav rad je rad K. Lajkoa On the
Solution of a Functional Equation of F. Vajzovi¢ [L: 24], u kome se F. Vajzovi¢
spominje ¢ak u naslovu, a u radu se pros$iruje ispitivanje jedne funkcionalne jed-
nacine koju je F. Vajzovi¢ ispitivao u svom radu [5]. Pominjanje F. Vajzov¢a u
naslovu rada potvrduje koliki je bio znacaj Vajzovi¢evog rada za pomenuti La-
jkoéov rad. Zatim treba pomenuti: rad J. A. Bakera On the Functional Equation
fx) gx) = ng h(ax+b) [L: 4], u kom se i on bavio istom problematikom
kao F. Vajzovi¢ u svom radu [2]; rad Functional Equations on ordered Fields [L:
9], grupe autora Z. Daroczy — K. Lajko — L. Székelyhidi, koji su ispitivali neke
funkcionalne jednacine na uredenim poljima, izmedu ostalog i jednacinu koju
su najprije F. Vajzovi¢, a kasnije i K. Lajkd, proucavali na skupu realnih brojeva
(Jedan dio tog rada se pojavljuje pod naslovom On the Vajzozvié—equation). I na
kraju rad On the abstract Cauchy Problem for the Operator diZ -A [L: 6], I. Cio-
ranescua, kOle je proucavao Cauchyev problem za apstraktnu diferencijalnu
)ednacmu an Ax = 0, koristeci pritom rezultate F. Vajzovi¢a iz rada [6].

Svakako treba naglasiti da, kao §to su radovi F. Vajzoviéa bili podsticaj za nas-
tanak radova drugih matematicara, tako su i neki od radova F. Vajzovica bili inicirani @®
radovima drugih matematicara. Tako je, recimo, F. Vajzovi¢ u radu [10] dokazao
tacnost hipoteze velikog sovjetskog matematicara M. G. Kreina, u vezi sa
spektrom cijelih operatora u Hilbertovom prostoru, koju je Krein izrekao
u svom radu Osnovnye poloZenija teorii predstavienija operatorov s indek-
som defekta (m, m) [L:20]. Pored toga, u radu [8], E. Vajzovi¢ je rijesio
jedan problem kojeg su postavili E. D. Cashwell i C. I. Everett, na osno-
vu kojeg je dobio, koliko mi je poznato, prvo matematicki strogo rjeSenje
Maxwell-Jiittnerove jednacine koja se pojavljuje i ima vaznu ulogu u teoriji
elasticnog sudara molekula idealnog relativistickog gasa, u ravnotezi.

Sada ¢emo dati kratak prikaz nau¢nih radova F. Vajzovi¢a posebno, a zatim
iznijeti i globalnu ocjenu tih radova pozivajuéi se pritom na brojeve pod kojim su
navedeni u prilozenoj Bibliografiji njegovih nau¢nih radova.

Svinau¢ni radovi Fikreta Vajzovica spadaju u vrlo vaznu i aktuelnu oblast funk-
cionalne analize, s izuzetkom radova [1] i [7], u kojim se posmatra obi¢na funk-
cionalna jedna¢ina f(x) * f(x+1) *** f(x+n) = R(x), odnosno rada [5], u kojem se
odreduje oblik rjesenja jedne obi¢ne funkcionalne jednacine, te rada [11], u kojem
se dokazuje jedna inkluzija odredenih postupaka sumabilnosti.

Prvih 12 radova F. Vajzovi¢a odnosi se na funkcionalne jednacine, jednoparame-
tarske polugrupe, spektar odredenih operatora i odredenu familiju nelinearnih | 157
funkcionala, izuzev spomenutog rada [11], koji se odnosi na teoriju sumabilnosti.
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U radu [1] rjesava se ve¢ spomenuta jednacina f (x) -f (x+1) ==+ f(x+n) =
R(x), uz odredene pretpostavke o nepoznatoj funkciji f, u slucaju kada je
R(x) koli¢nik dvaju polinoma. Rezultatima rada [1] Fikret Vajzovi¢ je znat-
no prosirio i poopstio ranije rezultate J. Anastasiadasa, M. Bajraktarevica i
M. Kuczme, dok, je u radu [7], nasao eksplicitno rjesenje te funkcionalne
jednacine, u slu¢aju kada je njena desna strana, tj. funkcija R(x), koli¢nik
jednog polinoma i jednog konvergentnog beskona¢nog proizvoda linearnih
funkcija, uz odredene uslove. Time je pokazao da je to jedino rjesenje koje
zadovoljava te uslove. Tako je pobolj$ao rezultate spomenutih autora, kao i
rezultate svog rada [1].

Radovi [2], [6]1[12] vezani su za vaznu problematiku jednoparametarskih gru-
pa i polugrupa, kao i kosinusnih operatorskih funkcija.

U radu [2] F. Vajzovi¢ posmatra funkcije T (i = 1, 2, 3, 4) na skupu realnih bro-
jeva s vrijednostima u Banachovoj algebri A. Uz petpostavku da T, (t) i Tj (t)
komutiraju i da su funkcije T, izmjerive, na svakom intervalu, najprije do-
kazuje da je:

Tl. (t) _ Tl- (0) e(aitT +tui)’

@® gdjesu a, konstante, a T'i u, elementi algebre A.

Zatim uzima da je A algebra ogranicenih operatora na Hilbertovom prostoru i
pretpostavlja da su funkcije T slabo izmjerive i, u tom slucaju, dolazi do analog-
nih rezultata. Time je bitno poopstio neke od rezultata S. Kurepe, iz 1963. godine.
U specijalnom slucaju, kada je

T,(t) =T,(t) =T, (t) =1 (V),
posmatrana problematika ukljucuje teoriju jednoparametarskih grupa i polugrupa.

U obimnom radu [6], koji se sastoji iz tri dijela, F. Vajzovi¢ dobija vise rezul-
tata. U prvom dijelu rada posmatraju se polugrupe (T(t), t > 0) neprekidnih lin-
earnih operatora na Fréchetovom prostoru ((F)-prostor) X (koji predstavlja inver-
zni limes Banachovih prostora (X, | - [), i dokazuje, da jaka izmjerljivost funkcije

t =»T(t) x (VxeX), na svakom intervalu, implicira lokalnu ograni¢enost i lokalnu
neprekidnost polugrupe (T(t), t > 0). Uz ogranicenje:

IT@®x|, <M, a (t>0), narastove polugrupe,

dokazuje se da se operator 7{s)- l/s, na granici, ponasa kao infinitezimal-
ni generator polugrupe T(t), pri ¢emu, navedeno ogranicenje na rast pos-
matrane polugrupe, slijedi iz pretpostavke:

128 IT(t)xll,<N,|lxll, zaneko N, =constibarjedno t,
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Ovdje || x ||, zna¢i normu u k-tom Banachovom prostoru X, , a X inverzni limes
niza (X).

U drugom dijelu rada dobijaju se analogni rezultati za funkcije 7, (i=1,2,3,4),

za koje je:

T(t +5) T(t — s) = T,(t) T,(s),

3 4

gdje je 7' (x) neprekidan operator na (F) — prostoru X.

U tre¢em dijelu rada, posmatra se funkcionalna jednacina

Tt +s)T(t—s) =2T@1) T(s) (t,s € R),

gdje je 7(¢) neprekidan linearan operator na (/)-prostoru X. Ovim rezultatima je
dokazana egzistencija infinitezimalnog operatora kosinusne funkcije 7' u (F) —
prostorima i tako otvoren put prema primjenama na diferencijalne jednadine. Ces-
ki matematicar 1. Sowa je neSto kasnije dokazao egzistenciju infinitezimalnog
operatora 4, ali samo u slucaju Banachovog prostora X [L: 36] i tako dobio nesto
slabiji rezultat od spomenutog rezultata F. Vajzovica, koji mu je, inace, prethodio.
Rezultat Sowinog rada je teorema tipa Hille-Philips-Yoside, koja daje potrebne i
dovoljne uslove, pod kojim operator 4 generise kosinusnu funkciju, koju on doka-
zuje na drugi nacin, na osnovu reprezentacije rezolvente pomocu Laplaceova trans-
formata kosinusne funkcije 7-T7u, koja je, inaCe, sadrzana u Vajzovi¢evom radu [6].

U radu [12] je naveden kra¢i dokaz osnovne teoreme u teoriji kosinusnih ope-
ratorskih funkcija.

Radovi [3] 1 [4] odnose se na neprekidni funkcional F, definisan na Hilberto-
vom prostoru X, s tim $to se u radu [3] nalazi opsti oblik funkcionala F, uz pret-
postavku da je on aditivan na A-ortogonalnim parovima, pri ¢emu je A neki
ograniceni hermitski operator prostora X, dok se u radu [4] razmatranja vrSe u
sluc¢aju kada je funkcional F kvadratan na ortogonalnim parovima.

U radu [5] F. Vajzovi¢ dokazuje da izmjerivo rjeSenje f funkcionalne jednacine:

2f (1/2) = f(te/1+¢)) + f(c/A1-¢)) - f(IA1+¢)) (L, ¢>0)
mora da bude oblika f(x) = a-In2x + b-(x—1/2).
Problematiku ovog rada nastavili su da izucavaju madarski matematicari Z.
Daroczy, K. Lajko, L. Székelyhidi (vidi npr. [L: 9]).
U radu [8] F. Vajzovi¢ najprije dolazi do zakljucka da svaki funkcional F,

definisan na Hilbertovom prostoru H (dim H > I) , koji je aditivan na nekom pod-
skupu S od H?, mora biti oblika:

Fx)=a Kx) + f(x) (ad € R),

2.1/2

gdje je f linearan, neprekidan funkcionalna H i K(x) = (1 + |x|) -1 129
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Zatim, dalje dokazuje da svako neprekidno rjeSenje tzv. Maxwell-Jiittnerove funk-
cionalne jednacine ima odredeni oblik.

F. Vajzovi¢, u radu [9] posmatra familiju K realnih, nelinearnih funkcionala na
Hilbertovom prostoru H beskonacne dimenzije i uvodi pojmove: bitno linearne
nezavisnosti n funkcionald familije K, te bitno linearne nezavisnosti familije K
i zatvorenosti familije K. Zatim dokazuje teoremu kojom su odredeni potrebni
i dovoljni uslovi za zatvorenost familije K, koja se sastoji samo od funkcionala
oblika & (x) = ¢ (|x|°) (xeH), gdje je funkcija @(u) definsana i neprekidno dife-
rencijabilna na [0,+00). Dalje pokazuje da je, u toj teoremi, dovoljno pretpostaviti
daje dimH>5 inavodijedno njeno poopstenje. Kona¢no, dokazuje da za svako
m=1,2, ..., + 00, postoji zatvorena linearno nezavisna familija K koja se sastoji
od m (nelinearnih) funkcionala.

U radu [10] su dokazane tri teoreme koje se odnose na spektar i broj N(4)
svojstvenih vrijednosti odredenih operatora, u intervalu (-4, 4), 4 > 0. Pri tome
se u prvoj teoremi dokazuje tacnost jedne hipoteze poznatog ruskog matematicara
M. G. Kreina, iz 1949. godine, u kojoj se tvrdi da se spektar cijelog prostog ope-
ratora 4 sastoji od svih nula neke determinante D(4), pri ¢emu se svaka nula i
svaka svojstvena vrijednost racunaju onoliko puta kolika je njihova viSestrukost.
U Teoremi 2. se dokazuje da se spektar svakog hermitskog prosirenja 4, opera-
tora A4, sastoji upravo od svih nula determinante D(1), ukoliko je, bar za jedno~20,
D (z,) # 0. Teorema 3. tvrdi da za bilo koja dva razli€ita hermitska proSirenja 4, 1

® /]2, simetri¢nog zatvorenog operatora A, koji djeluje u Hilbertovom prostoru H s
indeksima defekta jednakim nekom prirodnom broju m, vrijedi:

IN, (4)- N, (A)| <m, dakle %Lrg N, (A1) / (N, (A)) = 1.
Pri tome se jo§ pretpostavlja da bar jedno hermitsko prosirenje 4, operatora A ima
diskretan spektar.
U radu [12] je dokazana jedna teorema inkluzije za S“#- postupak sumabil-
nosti, ¢ime je poopsten jadan raniji rezultat B. Martica (iz 1962. godine).
U svim ostalim radovima, od [15] do [24], s izuzetkom radova [17] 1 [23], F.
Vajzovi¢ se bavio problematikom vezanom za fiksnu tacku odredenih operatora.

Tako u radu [15] dokazuje egzistenciju fiksne tacke operatora A, koji djeluje sa
Ku K, gdje je K neprazan, slabo kompaktan, konveksan podskup Banachovog
prostora X kojiima normalnu strukturu, ako operator A zadovoljava uslov:

l4x-Ayll < Maox { o=y [1,172 [llx-Axll+x-Ayl1,172 [llxe-Ap [+ 14113

Ovaj rezultat predstavlja poopstenje jednog rezultata W. A. Kirka i odnosi se na
rezultate K. Gobela, W. A. Kirka i T. N. Shima.

U radu [14] F. Vajzovi¢ je posmatrao operator A, koji djeluje na Banachovom
prostoru X, koji na nekom njegovom podskupu K, i za neke realne brojeve a, b,

130 c¢>0,a+ 2b + 2c = 1, zadovoljava uslov:
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I Ax=Ayl<allx=y [ +b [l x—Ax [ + [y — Ay ] + c[ll x= Ay [ + || y— Ax [|].

Uz pretpostavku da je: a+ b >0, A: K — H, A: 0,K — K, pri Cemu je H neki
zatvoren konveksan skup u X, a K neprazan slabo kompaktan konveksan pod-
skup skupa H, koji ima normalnu strukturu, F. Vajzovi¢ je dokazao datada A ima
fiksnu tacku i da se pretpostavka a+b > 0 moze izostaviti, ukoliko i H ima
normalnu strukturu.

U radu [15] su, pomoc¢u nekih rezultata W. Kirka, dokazane dvije interesantne
teoreme o egzistenciji fiksne tacke, odredenog neprekidnog operatora, dok se u radu
[16] dobijaju analogni rezultati, ali uz bitno drukcije pretpostavke.

U radu [17] F. Vajzovi¢ je dokazao dvije teoreme o egzistenciji fiksne tacke,
neprekidnog operatora A : K — K, koji je podvrgnut odredenom uslovu. U pr-
voj teoremi se pretpostavlja da je podskup K S X neprazan, slabo kompaktan
konveksan skup koji ima normalnu strukturu, a u drugoj da je podskup KSX*
neprazan, konveksan i X *— kompaktan skup, pri cemu je X Banachov prostor, a X*
adjungovan prostor prostora X. U ovim teoremama se, na operator A, postavljaju
razliciti uslovi.

U radu [18] je dokazana teorema o egzistenciji fiksne tacke operatora
A:K — H,gdjesu Ki H (2K) neprazni konveksni skupovii K slabo kompak-
tan, a H s normalnom strukturom, u Banachovom prostoru X, pri ¢emu operator
A: 0, K — K zadovoljava i nejednakost iz rada [13]. @

U radu [21] se dokazuje egzistencija fiksne tacke nelinearnog operatora
A: K—H, gdjesuK i H(2K) konveksni, a H, pored toga, i slabo kompa-
ktan skup s normalnom strukturom u Banachovom prostoru X. Pri tome
se pretpostavlja da A: 9,K — K (9, K # @) i da operator A zadovoljava
nejednakost iz rada [14].

U radovima [19] i [20] F. Vajzovi¢ se vraca na operatorsku kosinusnu funkciju.
Glavnirezultatrada[19], ukom je dokazano sedam teorema, odnosi se na ograni¢enu
operatorsku kosinusnu funkciju u Banachovom prostoru. Za infinitezimalni opera-
tor te funkcije se, pod odredenim uslovima, dobija familija projektora koja je ana-
logna spektralnoj familiji hermitskog operatora u Hilbertovom prostoru, a zatim
se pomocu ove familije dobijaju rezultati koji se odose na spektar infinitezimalnog
operatora i razvija funkcionalni racun za taj operator, te na osnovu toga dokazu-
je izometri¢nost Cayleyeve transformacije infinitezimalnog operatora kosinusne
funkcije, koja je hermitska u Vidavovom smislu.

U radu [20] se pomocu odredenih jednakosti definise familija operatord F, (a > 0)
koja postoji, za svaku ograni¢enu kosinusnu funkciju. Zatim se za kosinusnu ope-

ratorsku funkciju C(t), koja je ograniGena i jako neprekidna, dokazuju dvije teo-
reme i to, da uz pretpostavkudaje 0 < a < b:

1) viijedi FyFpx = FyFox =2 [ Foxdu+ (b - a)Fux (x € X); 131
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2)idaje 2/ab F;dt = (b - a)(F, + Fp), tada u intervalu (-5, —a?), nema
taCaka rezidualnog i punktualnog spektra infinitezimalnog operatora funk-
cije C(?).

U ovom radu se, izmedu ostalog, dokazuje i da za kosinusnu funkciju C(¢)
hermitskih operatora, striktno konveksnog prostora X, ¢ija je norma dife-
rencijabilna u Gateauxovom smislu, infinitezimalni operator funkcije C(?),
nema rezidualnog spektra.

Tehnika razvijena u radovima [19] i [20] uspjesno je primjenjena i u radu [21]
u dokazu dvije ergodi¢ne teoreme. Problematika i rezultati ovog rada povezani

su s radovima japanskog matematic¢ara R. Satoa i matematicara Sen-Yen Shawa s
Taiwana.

U radu [24] se uvode i analiziraju a-puta integrisane polugrupe (a > 1). Poka-
zuje se da pogodni diferencijalni operatori generiSu a-puta integrisane polugrupe
za a € (1/2,1) (rad je objavljen sa M. Mijatovi¢éem i S. Pilipovi¢em).

U radu [31] se proucavaju razli¢ite klase distribucija polugrupa na prostorima
funkcija F_, 7 € R koje su okarakterisane njihovim ponasanjem u koordinatnom
pocetku. Uvodi se skala Fréshetovih prostora F_, v € R i posmatraju polugrupe
koje imaju prosirenja na takve prostore. U glavnoj tvrdnji sekcije 3 okarakterisane
su r-stroge distribucije polugrupa oblika G (t, x) = (t*" F)® kao polugrupa nad F
s dodatnim uslovima po tackama. Primjetimo da je M. Kosti¢ posmatrao globalnu

@ verziju takvih prostora u slucaju kada je r = 0, a da se ovaj rad odnosi na lokalnu
verziju polugrupa, za koje je r = 0. I, na kraju, najinteresantniji slu¢aj u ovom radu
je slucaj r <0 (rad sa S. Pilipovicem i M. Vukovi¢).

U radovima [28, 30, 33, 35-37] Fikreta Vajzovi¢a (napisanim u koautorstvu s
njegovom doktoranticom A. Sahovié, a [33]1[37] i sa S. Pecom), proucava se Hil-
bertova transformacija, inace, integralna transformacija s dugom tradicijom, koju
su proucavali brojni matematicari i koja je, zahvaljujuci japanskim matematicarima
S. Koizuima i S. Ishikawa, ponovo predmetom prouc¢avanja.

Tako autori u radu [28] proucavaju Hilbertovu transformaciju u generalizova-
nom obliku, koji je uveo japanski matematicar S. Ishikawa u radu Hilbert Trans-
forms onone-parameter Groups of Operators [L:16],pomocéuproizvoljne neprekidne
grupe U(?) linearnih operatora, koja djeluje u nekom Banachovom prostoru. Autori
takvu transformaciju proucavajuurefleksivnom, striktno konveksnom Banachovom
prostoru s Gateaux-diferencijabilnom normom i daju odgovor na pitanje na koji
nacin Hilbertova transformacija zavisi od infinitezimalnog generatora A, grupe
{U("},_,» koja generiSe posmatranu Hilbertovu transformaciju. Slobodnije govo-
re¢i, pokazali su da je Hilbertova transformacija koli¢nik infinitezimalnog genera-
tora A i pozitivnog kvadratnog korijena A iz —A°. Kao posljedica tog rezultata
dobivena je nova jednostavna formula za Hilbertovu transformaciju na Hilberto-
vim prostorima, koja je ujedno i poopstenje poznatog Hilbertovog rezultata za

132 prostor L*( R).
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Rad [35] se nadovezuje na rad [28]. Dok je u radu [28] data veza izmedu Hil-
bertove transformacije i infinitezimalnog generatora A grupe {U(1)} ,_,, koja ge-
neriSe posmatranu Hilbertovu transformaciju i pozitivnog kvadratnog korijena A,
iz —A?, uradu [35] se dokazuju neke osobine navedenog operatora A . Pored toga,
autori uvode i jednu novu familiju operatora {T (1); 0 < A < oo} za koju dokazuju
da obrazuje holomorfnu, jako neprekidnu polugrupu kontrakcija u B (X), gdje je
X Banachov prostor, s infinitezimalnim generatorom -4 . Osim toga, dokazali su
daTQ)f,0< A< o0, f€E X, uslutaju kada je X jedan od Lebesgueovih prostora
LP(R), predstavlja cuveni Cauchy-Poissonov singularni integral.

U radu [30] su, kao glavni rezultat, dobiveni potrebni i dovoljni uslovi pod
kojim je infinitezimalni generator jako neprekidne kosinusne operatorske funkcije:

C(f), t € R, zakojuje [|[C(H)|l<1(Vt€ER),

na refleksivnom, striktno konveksnom (kompleksnom) Banachovom prostoru s Ga-
teaux-diferencijabilnom normom, spektralni operator sa spektralnom familijom
koja se sastoji od hermitskih ograni¢enih linearnih projektora. U radu [33], au-
tori su dosli do potrebnih i dovoljnih uslova za neprekidnost Hilbertove trans-
formacije, na kompleksnim kvazi-Hilbertovim prostorima, tj. na kompleksnim,
refleksivnim, striktno konveksnim Banachovim prostorima s Gateaux-dife-
rencijabilnom normom, na kojim je zadan generalisani skalarni proizvod.

U radu [36] se uvodi nova definicija generalisanog skalarnog proizvoda, u pros-
torima funkcija X = LP(R), 1 < p < o0, i na osnovu nje se dolazi do novog dokaza ®
poznate Rieszove teoreme o neprekidnosti Hilbertove transformacije H na X.
Pored toga, u radu se dolazi i do novog dokaza za egzistenciju neprekidnih
projektora P_iP_, prostora X, takvih da za svako f € X vrijedi:

Hf:i(P,f_P+f)ﬂ f:P,f+P+f' P7P+f:P+P—f:0'

U radu su, uz to, razmatrani i prostori funkcija W?(R), 1 < p < oo 1, isto tako,
na novi na¢in dokazani i kompletirani neki od rezultata za generalizovanu Hilbert-
ovu transformaciju, na prostoru funkcija W?(R), do kojih je doSao japanski mate-
maticar S. Koizumi.

U radu [37] je data nova jednostavna formula za Hilbertovu transformaciju
na Schwartzovom prostoru S(R) brzoopadajuéih funkcija iz C*. Koriste¢i dobijeni
rezultat takode na novi nacin, dobija se jednostavna formula za Hilbertovu transfor-
maciju, na prostorima X = LP(R), 1 <p < oo. Na kraju rada se navodi opet novi

rezultat — ,,ja¢i” od ranije dobijenog rezultata za Hilbertovu transformaciju na Hil-
bertovim prostorima.

I na kraju, u radu [38], F. Vajzovié, zajedno sa svojim uéenicima A. Sahovi¢
i S. Pecom, prouCava kosinusne operatorske funkcije i dokazuje tri ergo-
dicke teoreme kojim je data veza izmedu operatora, koji se pojavljuju u ergo-

dickim limesima, i pozitivnhog kvadratnog korijena iz infinitezimalnog operatora 133
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ogranicene, jako neprekidne, kosinusne operatorske funkcije u kompleksnom Bana-
chovom prostoru, i to na jednoj uzoj klasi Banachovih prostora.

Medu one koji su se pozivali na radove i koristili rezultate akademika Fikre-
ta Vajzovica spadaju i neki bosanskohercegovacki i jugoslovenski matematicari,
ukljucujuéi njegove brojne magistrante i doktorante, od kojih su neki, zajedno s
njim, objavili i svoje prve naucne radove. Tako je, viSe od polovine radova F. Va-
jzovica, radeno u koautorstvu. Naves¢u samo neke od koautora u koje spadaju ko-
lege: K. Suruliz, K. Finci, V. Peri¢, S. Pilipovi¢, M. Vukovié, te uc¢enici: M. Mija-
tovi¢, M. Radi¢, M. Stevanovi¢, R. Vugdali¢, A. Sahovié, S. Peco, i dr.

Fikret Vajzovic je ucestvovao sa saopstenjem na brojnim domaéim i inostranim
konferencijama. Neke od domacih konferencija su, recimo: 1V, V, VI, VII i VIII
kongres matematiCara, fizi¢ara i astronoma Jugoslavije — u Sarajevu (1965), No-
vom Sadu (1975), Becici-
ma (1980) 1 Pristini (1985);
kongresi Balkanske unije
u Beogradu (1974) i Var-
ni (1977), s tim §to su, na
nekim od kongresa, radove
izlagali njegovi ucenici —
koautori.

Zahvaljujuéi interesova-
nju drugih matematicara za
njegov naucni rad, dobijao
je pozive za ucesce i na ve-
oma znacajnim medunarod-
;{ogres alka .mamatiémd.] 977. mm_ konferenCIJama i sku-
A. Rasidagié-Finci, S. Slakovié, M. Vukovic. povima matematicara, kao
M. Vajzovic, V. Vuleti¢, K. Finci, F. Vajzovié, §to su:

Sanja i Igor Vajzovi¢ — djeca prof. Vajzovica

>

1. Simpozium o funkcionalnim jednacinama (Saré$patak, Madarska, 1965);
2. Tagung tiber Funktionalgleichungen (Oberwolfach, SR Njemacka);

3. Fifth Annual Meeting on Functional Equations (Waterloo, Ontario, Canada,
1967);

4. Conference on Functional Equations (Katowice, Poljska, 1967);
5. Symposium on Functional Equations and Inequalities (Debrecen, Madarska,
1973) i jos nekim.
Iako nije prisustvovao ovim skupovima, u vise navrata je slao svoje radove koje
su, umjesto njega, izlagali drugi matematicari.
Pored ucesc¢a na kongresima i konferencijama F. Vajzovi¢ je odrzao vise preda-

134 vanja u okviru Kolokvijuma Matematickog odjela Prirodoslovno-matematickog
fakulteta u Zagrebu, kao i u okviru Kolokvijuma za matematiku Prirodno-matema-
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tickog fakulteta u Sarajevu, ¢iji je voditelj bio tokom dvije godine. Za vrijeme bo-
ravka na specijalizaciji kod ¢uvenog sovjetskog matematicara A. G. Kostjucenka,
izlagao je svoje rezultate i u Seminaru za analizu moskovskog Mehaniko-matema-
tickog fakulteta Moskovskog drzavnog univerziteta, koji nosi ime Lomonosov po
svom osnivacu M. V. Lomonosovu. Pred rat (1990), po pozivu, odrzao je i jedno
jednocasovno predavanje u Matematickom institutu Srpske akademije nauka i
umjetnosti (SANU) u Beogradu.

Poslije rata, ucestvovao je uglavnom na koferencijama organizovanim na Od-
sjeku za matematiku Prirodno-matematickog fakulteta u Sarajevu i u Akademiji
nauka i umjetnosti BiH (ANUBiH), kao i na Katedri za matematiku Filozofskog
fakulteta Univerziteta u Istoénom Sarajevu [35-38], ili su radove izlagali njegovi
ucenici. Spomenu¢emo samo neke od njih:

— III Congress of Mathematicians of Macedonia, Skopje, 2005;
— I Naucni skup bosanskohercegovackih matematicara, ANUBIiH, Sara-
jevo, 26. april 2007. godine;

— IV Naucni skup bosanskohercegovackih matematicara, koji mu je bio
posvecéen povodom 80 godina zivota, ANUBiH, Sarajevo, 11. maja
2008. godine;

— Naucni skup 80 godina zivota Veselina Perica, Filozofski fakultet Pale,
22-24. maja 2009;

—  Electronic International Interdisciplinary Conference, 2012;

—  The Third Mathematical Conference of the Republic of Srpska, Trebinje ®
2013;

—  The Fourth Mathematical Conference of the Republic of Srpska, Tre-
binje, 2014.

Na spomenutom IV Naucnom skupu bosanskohercegovackih matematicara,
posvecenom jubileju— 80 godina Zivota prof. Vajzovica ucestvovali su njegovi bivsi
studenti, magistranti i doktoranti, od kojih su neki dosli iz raznih zemalja svijeta, a
organizatori skupa su bili prof. H. Miller i autorka ovog teksta prof. M. Vukovic¢.

Fikret Vajzovi¢ je, prije rata, bio glavni istraziva¢ u petnaestak naucno-is-
trazivackih projekata, koje je Odsjek za matematiku ugovarao sa SIZ-om za nauku
BiH, a ¢iji je korisnik uglavnom bila Akademija nauka i umjetnosti Bosne i Herce-
govine. Na nekim od tih projekata Fikret Vajzovic je bio i voditelj. Bio je ukljucen
iu neke od projekata poslije rata, a na dva je bio kovoditelj (sa M. Vukovi¢) i to:

—  Neki problemi analize i algebre s primjenama, Ministarstvo za nauku, vi-
soko obrazovanje i mlade Kantona Sarajevo, 2006-2008;

—  Neki savremeni problemi funkcionalne analize i algebre s primjenama,
Federalno ministarstvo obrazovanja i nauke, 2006-2008. godine.

U rad na projektima bili su ukljuceni i kolege, ali isto tako i magistranti
i doktoranti sa Univerziteta u Sarajevu 1 Univerziteta u Istocnom Sarajevu, sa
Univerziteta ,,Dzemal Bijedi¢* i SveuciliSta u Mostaru, te sa univerziteta u Tuzli, |135
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Poslije III naucnog skupa
matematicara u ANUBIH,

u basti kafica:

K. Lonza, F. Vajzovié, M. Vukovic,
S. Spuzevi¢ Tipurié, M. Pepic,

H. Fatki¢, B. Mesihovié,

A. Halilovi¢, M. i Z. Nurkanovic i
K. Pjani¢

1V naucni skup matematicara,
posvecen akad. F. Vajzovicu,
ANUBIH, Sarajevo, 2008
slijeva: R. Vugdali¢, H. Miller,
M. Vukovi¢, F. Vajzovic,

A. Sahovié, A. Masié i H. Fatki¢

Naucni skup posvecen

akad. V. Pericu, Filozofski
fakultet Pale, 2009.

1. red: B. Zekovi¢, V. Peric,
S. Terzic, S. Pilipovic;

2. red: F. Vajzovié, M. Pepic i
H. Fatki¢
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Zenici 1 Bihac¢u, dakle sa univerziteta iz oba entiteta BiH, kao i sa VeleuciliSta u
Dubrovniku.

Veoma bogat je bio i struéni rad Fikreta Vajzovica, uglavnom vezan za razne
oblasti savremene matematicke analize. Objavio je dvije knjige u koautorstvu s M.
Malenicom, i to: Diferencijalni racun funkcija vise promjenljivih [B: 1] i Inte-
gralni racun funkcija vise promjenljivih [B: 2], a napisao je i skripte za vecinu
predmeta koje je predavao, kako na Il, tako i na III stepenu studija.

Posebno bih istakla Funkcionalnu analizu — skrip-
ta za unutrasnju upotrebu, koja imaju sve odlike pravog Fiket Vajzowi
udzbenika i svojim kvalitetom su sigurno zasluZivala Wimhees
da budu publikovana. Nazalost, Fikreta Vajzovi¢a je u
tome sprijecio rat. Inace taj udzbenik se sastoji iz tri dije-
la: Funkcionalna analiza 1 (1972) [B: 3], Funkcional- DIFERENCIJALNI RACUN
na analiza 11 (1973) [B: 4] i Funkcionalna analiza 111
(1973) [B: 5]. Ovaj udZbenik—skripta pisan je vrlo stru-
¢no, pregledno i jasno, na visokom i savremenom nivou,
i to tako dobro da bi svaka sveska mogla odmah da ide u
Stampu. U njemu se ogleda $irina matematic¢ke kulture i
dubina poznavanja problematike funkcionalne analize od
strane autora, koji jasno¢om svog izlaganja, ¢esto postize
da i veoma teSke materije postanu jednostavne i lake.
Studenti su ovaj udzbenik prihvatili kao vazno sredstvo
za uspjesno studiranje na III stepenu studija, a doprinio
je i lakSem 1 mnogo brzem zavr$avanju tog studija. Iste
pohvale bi se mogle izre¢i i za udzbenik—skripta Linearni
topoloski prostori (1980) [B: 6].

Fikret Vajzovi¢ je dao veliki doprinos i piSuéi re-
cenzije za udzbenike iz matematike, kako za fakultetske, INTEGRALNI RACUN
tako 1 za srednjoskolske, ali i one za osnovne $kole. Neke — RUNICEIERYN S IIVIINITIVTY
od recenzija su toliko doprinosile poboljsanju kvaliteta
udzbenika da su, zapravo, imale u velikoj mjeri i koau-
torski karakter. Akademik Vajzovi¢ je znacajan doprinos
dao i kao recenzent velikog broja nau¢nih ¢lanaka objav-
ljenih u domacim, ali i u stranim ¢asopisima, posebno za
Casopis Radovi matematicki, u ¢ije Urednistvo je izabran
od prvog dana pokretzlmja, koji danas izlazi kao Sarajevo Analiza II - Diferencijalni racun
Journal of Mathematics. funkcija vise promjenljivih i

Fikret Vajzovi¢ je drzao i vise vrlo instruktivnih i ko- ~ [ntegralni racun funkcija vise

.. . . . . promjenljivih, Sarajevo, 2002.
risnih predavanja na seminarima iz matematike za nas-
tavnike i1 profesore matematike osnovnih i srednjih skola,
abiojeiclan Odbora za organizovanje Savjetovanja o nau¢nom radu u oblasti mate-
matike u BiH, u organizaciji Akademije nauka i umjetnosti Bosne i Hercegovine,

FUNKCIJA VISE PROMJENLJIVIH

UNIVERZITETSKA KNJIGA

UNIVERZITE m‘.'«ywu\:.a‘
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Fikret Vajzovic i Mirjana
Vukovic, snimljeno 90-tih u
Akademiji nauka i

umjetnosti Bosne i Hercegovine

B. Curguz, F. Vajzovic,

M. Vukovic¢ i M. Pikula u basti
restorana Kula, Istocno
Sarajevo, poslije rata.

na kojem je, zajedno s prof. Peri¢em podnio referat Dugorocni
plan razvoja i obrazovanja naucnog kadra u matematici [B: 7].

I na kraju, Sta re¢i o akademiku Fikretu Vajzovicu? Bio je
covjek visoke matematicke i Siroke opste kulture, izgradenih
naucnih i struénih kriterija i izuzetnih ljudskih kvaliteta, izvrstan
predavac i humanista. Bio je prefinjeni intelektualac koji je pored

138 matematike bio izuzetan poznavalac, kako knjizevnosti (posebno
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ruskih klasika) i klasi¢éne muzike, tako i filozofije i istorije. Njegovo cjelokupno
djelovanje u duzem periodu bilo je od presudnog znacaja za cjelokupan mate-
maticki zivot Odsjeka za matematiku Prirodno-matematickog fakulteta Univer-
ziteta u Sarajevu, kao i cijele BiH i Sire.

Oprastajuéi se od akademika Fikreta Vajzovica, velikana medu nasim profeso-
rima koji nas je posljednji napustio, s kojim sam dijelila brojne ratne i poratne
nedace, dala sam obecanje, u ime svih nas njegovih ucenika, kolega i postovalaca,
da nikada ne¢emo zaboraviti njegova izvanredna predavanja, u kojim nikada nije
bilo nista nejasno, kao i da ¢emo ga se sjecati s poStovanjem i ljubavlju po blagosti,
dobronamjernosti i oCinskim savjetima.

139
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O AUTORKI

Mirjana Vukovi¢

Rodena sam 1948. godine u Fojnici iako su tada moji roditelji zivjeli u Sara-
jevu, u kom sam napravila prve korake. Osnovnu $kolu sam pohadala u raznim
gradovima ex-Jugoslavije: Varazdin, Maribor i Sarajevo. Po zavrSetku Gimnazije
Braca Ribar (danas Tre¢a Gimnazija), u Sarajevu, kao jedan od najboljih uceni-
ka ikad, upisala sam se na studj matematike na Odsjeku za matematiku Prirod-
no-matematickog fakulteta Univerziteta u Sarajevu koji sam zavrSila prva u ge-
neracji kao jedan od najboljih studenata sa svim srebrenim i zlatnom znackom i @
stipendjom (za najbolje studente) Univerzitetskog Fonda Hasan Brkic.

Akademsku karijeru zapocela sam na Odsjeku za matematiku PMF-a, odmah
po zavrsetku studija, kao asistent (1972), zatim sam izabrana za docenta (1979),
te vanrednog (1984) i redovnog (1989) profesora. Obrazovanje sam sticala i na
najpoznatijim univerzitetima u svijetu: najprije na Moskovskom Drzavnom Uni-
verzitetu Lomonosov u Moskvi, a zatim, poput profesorice Vere Snajder produzila
na ¢uvenom Univerzitetu Pierre et Marie Curie u Parizu.

Na PMF-u u Sarajevu sam stekla titule magistra (1975) i doktora (1979)
matematickih nauka.

Moji naucni interesi koncentrisani su oko nekoliko vaznih, savremenih oblasti
matematicke analize 1 moderne algebre, pa se moji naucni radovi, koji su fun-
damentalno-teorijskog karaktera mogu podijeliti u dva kruga. U onim, iz prvog
kruga, koji pripadaju oblasti matematicke analize sam, tokom rada na doktorskoj
disertaciji (mentor akademik M. Maravi¢), proucavala sumabilnost visestrukih
Fourierovih redova i razvitaka po sopstvenim funkcijama Laplaceovog operato-
ra, Karamatinu teoriju i dr. Posebno ¢u ista¢i drugu grupu radova, iz apstraktne
algebre, koji predstavljaju krunu mog naucnog rada i u kojim sam, zajedno sa
¢uvenim francuskim matematicarom Marcom Krasnerom dala odgovor na otvore-
no pitanje: pod kojim uslovima su graduirane strukture (grupe, prsteni, moduli)
zatvorene u odnosu na direktnu sumu i direktni proizvod. Kroz taj odgovor smo | 143
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M. Krasner i ja dosli do struktura opstijih od Bourbaki-Krasnerovih graduiranih
struktura koje smo nazvali paragraduiranim strukturama (grupe, prsteni, modu-
li). One su se prvi put pojavile u naSim zajednickim radovima Structures para-
graduées 1, 11, 111, objavljenim u Proceedings of Japan Academy, a zatim i u
nauc¢noj monografiji objavljenoj u kanadskoj ediciji Queen s Papers in Pure and
Applied Mathematics.

Moze se rec¢i da sam, pored veze sa cuvenom ruskom — Kurosevom skolom al-
gebre, dvostrukim nitima vezana i za Francusku Skolu matematike — jednu od naj-
starijih 1 najpoznatijih $kola matematike u svijetu — i to, kako preko Beogradske
Skole analize Mihaila Petrovi¢a Alasa i Manojla Maravi¢a — mog mentora za dok-
torat, tako i preko algebre i cuvenog Marca Krasnera.

Autor i koautor sam preko 120 naucnih i stru¢nih radova i vise od 10 knjiga i
udzbenika. Posebno ¢u istaci ve¢ spomenutu monografiju Structures paragraduées
(groupes, anneaux, modules), koja se moze naéi u vise od 150 biblioteka Sirom
svijeta, a ukljuCena je i u biblioteku Open Library medu 105 najznacajnijih knji-
ga iz komutativne algebre, World Cat, Amazon Company, itd., kao i knjige Teo-
rija grupa i reprezentacija s primjenama u fizici, Algebra — Teorija grupa (Pre-
gled teorije i zadaci) (u koautorstvu s V. Peri¢em), ali i Diferencijalne jednacine 1
i Parcijalne diferencijalne jednacine 2 i Casopis Sarajevo Journal of Mathematics
¢ija sam glavna urednica od 2014, itd. O kvalitetu i nivou mojih radova i knjiga

® najbolje govori preko 50 000 pregleda i 6 000 podrski na ResearchGateu.

Bila sam istrazivac i gostujuéi profesor na vise prestiznih univerziteta kao $to
su Lomonosov — Moskovski Drzavni Univerzitet u Moskvi 1 Univerzitet Pierre et
Marie Curie u Parizu, Institut Joseph Fourier u Grenoblu, Technische Universi-
tit — Wien u BeCu, Univerza v Mariboru, a predavanja po pozivu, sam drzala i na
brojnim drugim poznatim univerzitetima i institutima, kao Sto su: Fields Institute,
Toronto, Canada; Karlov Univerzitet, Prag, Ceska Republika; Tcukuba Univer-
sity, Teukuba, Japan; Matematicki Institut SANU, Beograd, Srbija; Univerzitet u
Mariboru, Slovenija, itd.

Ucestvovala sam kao odgovorni istrazivac ili voditelj u 20-tak naucno-is-
trazivackih projekata ukljucujuci i 4 inostrana: dva Central European Research
Support Schemme i kao ko-voditeljica na francuskom projektu Paragraded Struc-
tures and their Applications to Non-archimedian Analysis (Paragraduirane struk-
ture i njihove primjene na nearhimedovu analizu), na Institutu Joseph Fourier,
Grenoble (s prof. A. Panciskinom) i na projektu Connections between Krasner-Vu-
kovi¢ paragraded structures (groups, rings, modules) and Lie superalgebras
(Veze izmedu Krasner-Vukovi¢ paragraduiranih struktura i Lievih superalgebri)
u Mariboru (s prof. D. Pagonom) koji su finansirani od regije Rhone Alpes TEM-
PRA-PECO (2001), odnosno iz sredstava JoinEU-SEE — ERASMUS Mundus

144 Project Partnership (2013). Cilj je bio da se ,,povezu rezultati dvije velicansvene
Skole algebre — francuske s jedne i ruske — Moskovske s druge strane.
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Bila sam ¢lan brojnih akademskih komisija na Odsjeku za matematiku Prirod-
no-matematickog fakulteta i Univerzitetu u Sarajevu, od kojih ¢u spomenuti samo
tri najznacajnije, na koje sam birana prije rata: prodekan za nauku i nastavu Prirod-
no-matematickog fakulteta (1982-1984) i najmladi, do tada izabrani, prorektor
Univerziteta u Sarajevu za nauku, nastavu i nau¢no-istrazivacki rad (1988-1993),
te predsjednik Sekcije za Matematiku Drustva matematicara, fiziCara i astronoma
BiH, itd.

Za uspjeSan rad 1 doprinos razvoju Univerziteta dobila sam brojne nagrade
i priznanja. Spomenucu samo najvecu Republicku nagradu Veselin Maslesa za
naucni rad u matematici, Spomen plaketu Grada Sarajeva povodom 40 godina od
oslobodenja, Orden rada sa srebrenim vjencom predsjednistva Jugoslavije, prije
rata i Povelju povodom 50 godina od osnivanja Univerziteta u Sarajevu (1999),
kao i prvo priznanje — zlatnu zna¢ku Univerziteta u Sarajevu.

2012. godine sam izabrana za dopisnu, a 2018. redovnu ¢lanicu Akademije
nauka i umjetnosti Bosne i Hercegovine i tako postala prva Zena koja je ikada
izabrana u Odjeljenje prirodnih i matematickih nauka ANUBiH, §to predstavlja
krunu mog cjelokupnog rada.

S mojim profesorom S mojim mentorom
Mahmutom Bajraktarevi¢em Manojlom Maravicem i
nakon promocije na Kemom Hanjalicem u ANUBiH,
Univerzitetu u Sarajevu, 1979. 90-tih proslog vijeka
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Akademik Fikret Vajzovi¢ je u referatu za moj izbor u ANUBiH napisao: Mir-
Jjana Vukovic¢ je jedan od najuspjesnijih i najobrazovanijih matematicara na pros-
torima BiH. Slobodno se moze rec¢i da spada medu naucnike Sirokog, ne samo
matematickog, nego i opSteg obrazovanja i kulture [...]. Sa ¢uvenim francuskim
matematicarom Marcom Krasnerom uvela je i udarila temelje, novoj i apstraktnoj
teoriji — teorija paragraduiranih struktura (grupe, prsteni, moduli). Tim pionir-
skim radovima se upisala u tvorce nove teorije Sto nije ni lako, a ni ¢esto u mate-
matici.

MATEMATICARI »
AKADEMICI '
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